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мноtеством верцин граФа G
дг2

HO,L2
оказательство.
, то в силу леrrrrш I нам достаточн

9(G,Г'l 1 С
ta2

Так как число ребе р " 
Г*(G) рав-

о докааать, что

):)*l

в этоil aarreтke рассшатривается эалача о приблиrевии проиэволь-

ного обцкновенного граФа [ I] "npo.r"*" граiЬши.

введеш некоторце обоэначевия. týсть }/ - проиавольное конечное

цHotec1вo. Обоэначиrr u"p""0L(N) *,or""n"o всех lраФов, соЕокуп_

ность верпин которцх 
"oo"prrnr"" " fi/ , череа (Ir(N) - шноtество тех

графов 
"" a(N) , каrдая коrlповевта сFяаности которъD( есть полшлл

"ЬеР, " "";;;- ci;cM) - совокупность тех граФо!в 
"" Шо(N), к8rдая

коllпонента свяаности которшх содерJ,tт не более 0 вершлн. Пусть дан

прои8вольЕцR.гпаФ G ; череа v(c) " р(с) шI будеш обоавачать со-

ответственво 1дrtоrества его верцмн и ребер. Если грв,ýпr ё _ " G, n.-
*о"", *rо V(Ф= V(Gt) , ,о-расстояниеD, шеIýI грабаши б "Gl о
булеш считвть, по опрелелеЕиD,величшlry

g(G,Gl) =lpc)r P(6,)l: lP(6,)\Pq)l:l ,..f ý
3АДдЧА А. для проиэвоJrьного граФа G наftти ip"O Г€ Ш"(V(d)

TaKolt, чтобц вцполнялось соотношеЕие

9(G, Г) = r,ýt,v^ll9 
(0, Г l ),

ГрэФ Г при этош будем наэцвать оптиt!альttо аппроксиriирупчrаш 6
lШ'покаrеш, сто если граФ G не содерrи,г полншх трехверциtlншх под-

гоафов. то хотя бш один о;тиriшьво аппроксиrrируDls,rit G граФ содер-

"n."" 
, 0tЗ (VGD .

Л е rr rr а I. Число ребер п - Beplц,tнHo"o "рЧlет 
содерff,аще-

го полЕлх. трехверIЕинншх подграФов, не превосход!t'[? J , пРИчец

оц""*а точrtая.
''Эта леr.rrа есть:!ростое следст,вие теэреrш Турвна ta],
. Л е rr rr а !. tlусть /L - верцинншit граФ G не содер8ит пол-

вilх трехверщвнцх подграФов. Тогда

rпiп а(0, Г) = Q (G,Г*(GD ,

"д" гr(G) ':ftt;iЖ'"i*'r"o*""i"o ""о_,н 
которого совппдtает с

2
mifu

г'с аЗ(vrcl)

I11| - ,iollrlocтb шнохества 11

fu t ц
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пим слсдуюuим обраэом. зgФиксируем в граМ б проиавольное .lебро /е
и ул"rпu ". G все ребра, инцидентнше /о . Пслучим граФ Dl , *Jro-
ршft будет иметь вuдDt = |oUGl , гдеФ- (rc-е) - верциннцir граф.
I'lycTb на j -u ""ге поJr.учен граФrj =fgL)taU...UYbPGi. Применив
ту Ее процедуру к графу бi , получим ггаО}rr=РtJ|lJ...|,_rLl|i UGiч
продолваеu этот процесс до тех_ пор, пока на кgком-то шаге не полу-
чиш граФ Г , принадлепаiщаit u:(у(с)) . При эт.ом расстояние меш-
Лу ГРаФаши ý l | равно, очевидно, числу ребер, уд"r"r"о" ". Gоцениr это число..Щля этого заметим, что если граФ не имеет полнЕх
трехвеDцинншх подграФов, то сумма степенеft верцин, инцидентнцх од_
Holv его ЁебРУ, не превосходлт |L-2 . Так как граО G* содер8ит
fu-2k верцин, то шц имеем

г*]

9(е,Гl"Zrfu-2l)= l+l

iiриступлrt,к дOкаэательстЁу этого

"" 
(lLno(V@) , TaKblt uro i(6, Г)<

,,фсеч9(G, Г') = р G. г)

неравенствв. Наj"tден гр9ф Г
1 п2- 2 tъf
)Т [ 

. лл" этогс lloijTy:

}

лешма докааана.
Т е о р е м е. Если граФ G не ишеет полных

подграфов, то сJrществует граФ ГС 0t! U@)
трехверIп4нншх

такоlt. что

Д о к э з а т е л ь с т в о. Пусть граq ГеИ"UGD оптималь-
но аппроксиrrирует @ ; Г=Ц 7' l ГД€ Г; полнце попарно не пе-
ресекаDщиеся графш. Расс мотрим граФGПГ П Гi) ддя капдого=аGl граОGПГi не содерIит, очевидно, полнцх трехверциIIнцх под-

a

гр9Фов, и, следовательно, по лемме 2, наitдется грео 6,. е ИlU( Гi))
TaKolt, что

9 
(В,, гiПG) " 9 [i, гi пG ) t*t

дя каrдого граФа Гд наt'lдеr' таким образом граф бj и рассмотриr.грао Г= U В; . Этот граФ, очев"о"о, no""*n"r", бt:[vЬii--^'":
liш утвертhаэм, что

9(G,Г) ý 9 (6, r) /хх/
ддя докаэательства этого утверtдения заьtэтим, что

9 (G, Г) =Т9 (0П Гt, Bi)*lB(c)t B(Г)l,

9G,Г) = Тr,ппг; .п ); lR(G)\ рС)| .
Сравнивая правше qасти данншх Форцул и учитцвая /х/, получаем дока-эательство /хх/, Следовательriо, грао Г оптимально аппроксимируете . Теорема доказана.
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