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PaccroTpпrr эалечI:

ц, = F(хrц, цх, 4r* ) , /V

цlх=о = ц!r_1 = О, /z/

&Ь. to= цо (х l /з/
Булеш предпоrегеть, что rfurвкции F(Хru,ur,uо\етыре раsа, U"(x)-
- трlrrдg пепреFIвно дхФференцпруеш{. Iýrсть сJпцествует классическое

рецrеЕие аадечи /l/-/S/ и определена Цууу

,

Т.е о р е ш е. фсть tl(x,t) - реЕевие аадач!t /I/-/З/, удов-
летворяDщее условшD llЦ6,t)llг^ < К l гд€ К - постоянная,v2+1
не 8ависячая от f
такое, что

. Тогда сJпцествует стециоцарЕое решевие И/Х)

ll ц(х,t)- у(х) llrr;- 0 .

Д о к е э а т е л ь с т в о. Так te, как "Гl l, цоано доке-
эатъ, ч.го сJrцествJrDт функцшrr Q(х,ý, ? rl )> 0, 9, В,\, zil )' QИХ,3, OýI
определеншIе для /В/< К, lal' K rlll < Кrб<Х<./, такше, что лтя
лпбого решения U$,t) 

""д"*п 
/l/-/З/, обладаDщего нецрерцвЕцr.и

прОиsводнцuч Ц1, Ц хлrЦ хrхi Цrrt€ Lz }t удовrетворяDщего условияш
TeopeIH, вцполняется ревенство

t 1

J
о

#JOO, ц, цх, ц,r )dx =
о

(9u', * 
9, 

uL )dx . /4/

Ие /4/ следует сJrществовёirие предела

J
0

Iiлп Ф(*,ч, щх , цrr)dх= В . /5/
6t

Так как Ц(Х, t ) огра"ичена в Cr*nQrt), то лля,лэбоft последова-
ТеЛЬНОсти ti-_ * наiдется подпоследовательцост5 ti* такая,

_1+Ф
что . Сz*gЦ6,ti^)* Ф(х) , Ф(х)еС2lп,Р.п.



о поведенип при больщоrr вреIени DE

в Рассrrотриrr авдечу

Vt (xrt )= f( х,y, Vx, yr, ),
v( х, tlx_o = v(x,t)|r_t =0,

Y(x,t)lr=o = а(х)

/I |/

/z '/

/з' /
Сущствоваяие р€шен}tя sадачи /I / - /З / на кеrдоlr ковечнош интер-
вале вреIеди цоrво докавать, }rсполь8уя riетод n" [а] и априорк{е
оценки ""[ЗJ_[r.].

В си;ry вепреpъIвЕоil эавtасицостш решевия.от начальнl!х данЕцх и

цаIш:j предполоIенпf, о F(Х,Ц, Цr, rLrx) п U.(x) ,

ц(х,Lс*+{)аvG,t)
при к8rдош Фиксированноr, f ; ааrrетиц, что

.l
о

lФ(r, v, Ч,vr,)dх = В, r.". ff=o .

J
о

Это анцчит, что каIдtft частпчrщfi предел U(Xrt) является стационцр-
Ецш рещениец. Дока*еrr, чФо все частичнце преде.щ{ совпада!т.

Кяrтпfi честичвшlt предел Функции Ц(Х, /) ""п""r"я решениеш
сле.ryпщеfi задачи Коцрr;

F6rО, с)х , 0)хх )= О,

'lr=o= 0 , О'х lл=о =l ,
гле i|L - соотв€тствtrmшrfi частичттнft предел Функции Ц, (0, t). М-
киrr обреаоrr, есл}t ЦВrt) не ишеет определенного предела, то час_
тичЕце пределц Ц(Х, t) обрааупт одцопараrlетрическое сешеlrство
стациоЕарнцх решений, прr,tчеrr полагаеri 6r'х (0rr) =Jl .

IýrcTb

}, =Й ч, (x,tlr=o, lz= !п цх (x,tlr=o.- t-oo lx=g' J 
t+ca

Рассrrотриш аадачу

(ц- ч\= Fцrх(х, d, ц)х, аrх)(ц-о)хх*
+ Fц, ( х, а),, 0) х, (,) х l Х ц - а ), + Fu (. )(u- ч)+ Д (х, u,tlr,ulfu о t

(ц- tL))lx_g = (ц-о)lr=t=о, /?/
( u- ы\l*= to = цо G) q /8/

гДе

|А{r, ц,цх,цrr)l , Suл[Гi.хlцlхЬ,r.,r, , Furr,.,, L,r.,rr,...}х

,

a

s
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^Su,p[@- сфlr+ (ц- -)tr,* tц-аff] < N(ill!ц- allo" ,

Nft)-O при t*B .

В eTol Форlryле d(Хrr) рассr.атривется пчпiЦl't') т"*о", ,rrо

q.4 trulx,t)- co(x,/)lk, = спt9(у,t)
достиrrаетсf" ,оr*" ,|.(t) . Всли 'nrlrril .V, 1 то, поJь-
вуясь.lelrlaшtt 2 и З ra I l J, получаеш неравенство

Iu- al lln, < сtп@lч- allиd + ilц.il*, | ,

"де С ""."J", о* SuРlftrrurr, Furхцll... ,

... , Furrц , Furrцххх , Furrtl,rцt... ,Fuurur... ),
Ешraеныпего по шодулD ЕеЕулевого собственного чlrсrа эадачи

Nц=tlххt9l . LLxt9l .- =lш) /s/
Гцrr lц-со Гu* lu,a,J

ulr.o = щlr=, =0 t /lo/
ш loteт бчть шrбрана олдоi и Tol te для всех illz .f tt . _Обовна-
ч". оерев I I шrолес'тво тшсIх t , для которах Ца iVrt)<Yt .

Рбtе l l и достаточЕо боrьщ(

llu-,o|n, < Kt уцilwi , /ll/

"д" Kl - Еекоторая коЕстаЕте.
.[лrэе,

I f{O'r,, ,цl,цt*7- ФO,а,O)х,r,, )drl* Alllu-onq;.11 /l2/
о

с Eeкoтopol KoBcTaBTofr Д , не вавIiсяцеtt от 6)
Лэ /I2/, шсподьвуя /l|/, мя t€ П r впrбранногоrЛ , полу_

ча9r.: 1 l

&tB lФ;J.-ftJb 9]а*,

гдеgо = mirclg,ýl,l. 
'v.r" 

тепврв u\,ti)-- О(Х,/с,)

ltelrf ,r lo|x,y.)- Ф(Х,у)ilаr> 6 , k= !,2 .

,

а

a

/ lэ/

l ГД€

fuбереr i настолько большlr., чтобш дJlя всех t > t t

'[в- Ioor1 ,+ #,orx,4)-rд(x ,rill"r*
о

r

t,



0 поведевии при большош вDешеви оешециt 7?

lIолоrиц

I
{= iп! t, ll цG, t)- o(x,F ,,llil7r< ll uB,t) - u (х у ") 

lll"
x>.ti

хотя бц дr" одrо"о *
На прошеryп*" tr{

*9, ui, )ах < [в - IйrJr, *,
о

проводя Еrкладки, анелогrdчнше

лучаеrr мя l;4 < Т
докеsательству лешrщ С пэ [t], по-

tlurr,оr-u(х,q4х <
'[о- Фdх

. Б _! i-ti
{ vL дk L
тЕ7е

l
Е{полняется неревевство /13/, т.е.

,!r,=Fi!ý",
-Роё-t,)

е

,l

Jr.,
0

и окончательЕо
l t

J
0 оiЕслш коцечно, то ltв /I5l слелует

|ц (х, t) - ц 8, t tll'a, < Z KI |u 1х, |)- u ( х, l t ) la х <

l

t
Е

/14/

/I5/

lluв,i)- a(x,}<")t7. "t ,

llц(t ,i)- ,o1x,yr)ll&, + 8 .

В сп.цу шОора Е

llцG,I)-аtхуdl|r'о< llцв,{)- а)(х,,!ц) ilз, .

!{ш получили противоречие. Следовательво, I = ^ . 3вачшт, ./I5./
верно для всех t > ta , что и докаsшвает Teopelry.

Иэ докааанвоfi теореrш следует асхшптот}tческая устоltчивость по
JIящшову стационарнцх решенrrft , удовлетворяDшрtх условияra теореlш об

устоfiчивости работrr IU ].
АВтОР благодарен cвoerry нq}rчвоlry руководите.ш Т.}t.3елеЕяку эа

руководство прr внполЕении даrrвоl рабопr.

Поступила в ред.-иад.отдел
20 шея 1972 г.
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