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Предlагаешd в статьо Iотод решаоl слошIIIцуD вадачу. В еь "

вппдовоu прострацсtЕо Е' вадапш внпуЕIшо aalвByзtlo цвоIао!-
зд /; , i е I , где .f - векотороо воЕечвоо IвOIЕоIэо чЕ-
доксов, прччоц IEoIoclBo R=Д!, ве пусто. fuя векоторЙ

точвl r.<Е' требуется вайтп точrу *+еfl , блпlаfiшуD вrо.
Рассчотрпш следуDlFй чтеративвнfi процесс. Бефr прошвволъ-

воо ццоIество qэR , вшбпреш пoшep t{ro' п в lвоtасrэе
Q.oаAi,c*.t ваходшц точкJr .tr/ , блшrfrщtп в zc . В ваsвол-
во шEotoctвa qэ QоЛАiба.l берош raKoe IBoIocTBo,
чrобш лочка хrе @l .6шла Tore бдпrайшей 8 

'о 
. Baler вшбд-

pseu i(*r) п в IвOIвотце ФOДi(в,) вахошI !очау -, ,
блчrаfiшуо 8 .trо l ! tодо В качество rвоrосtв @9 Ioшo
братв, ЕшрtrIорl шоtоо!ва {эс l(* 9 - 8о,r)>(х|-.z,о,r)).

Вовrошш ра8IпчЕшо варпаЕ!ш э!ог0 цвтода, оrлхчаDцпося

друг о! друга прqзплоlr вшбора пвдехоа LCar) ш шоrеств49 .
Епtо рассшо!ровш Ееfiо!оршо Еаршвтш, прr вO!оF[х обоопеsева
сходшосль последоЕаroлъвосtп {r.} в ввкоторй tочвах*€i,,
явлппцйся аэlоIаtlчеOвш блшrаf,шоf, в .zo . Дйозвштельво,
lап Еав l/ао-лоl1
< tzi//a. -yt. 

:7!i!a"-ll , 1о l,tro-,x*l<

'Еаr повадобя!ся спбш/Dцllс IоцIцз

JtEIllЦI. Пу с ть 2{ -вцпувп о о ЕаI8ну -
loo llBotocTэo эЕОlъ€E',/ -6лв-
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Iайшая в8, точr8 taноIестза А
Тогдs дJ}я лпбоfi тоqкп zеД
(х-у, N, ilэ0.

JlЕlllДА2. .В лпбоI варшаЕr0 предл0-
lеввого llотода пOследOваtель-
в ост ъ{r.J огранпчева п il&b+t-irL-| .

дOкАадтЕIIютВ0. Деfiствштелъuо, ll ao-aail < n 8о-в.", f 4
< пъirъll a^-lLll<+ е . СлодователъЕ0, существует

CrriiL.-;.f . Тш( выв l a.-Zo.,l7 о llao-2 o-rll2-
- l zо - * -l' - ! ( а лt, - а о, F n, r) 1 lл.o- z o. rll2- ll,c о, зп ll 

l,

то прr п 4 е ! ra-Za,r{ +0 . Jlorшa докаsана.

I. Будеш перебчрть иЕдексш в ц}iкJlшческOli порядкOr r.8.
ё @S. 1, i(зr)-2,...,d(в"-r)=р, 0(a)=t, i(8р-,)z2
l| т.д. СоотвотствевЕо эlоIу пOследовательностъ {a"} стро-
ится слешlDчl}tl обрааоI: то - задаЕная точкаr Ж/ - блпrаfiшая

в ао точtlа цвоIесвэа QOД. , оэ - бдшrаfiшм tC 8о точ-
ка IЕо8естза а,0 Дr, ... 1spcl - блшrаftшая в .zo точrа
цвоIоства ар 0 Д] }l т.д.

ТЕOРЕШ I. П о сд е д о ва, о д ь н о'с т ь {*-}сходштся в 8'еП
ЦOlШ3АТЕlllы]ТВ0. 0боэвачпr черев fBt loчtti Е62+ i(lcoo,

f,...: i.or!,...tP-!). На освовапии лешrш 2 пэ последователь-
Hoanu{YxlJ rошо вшдолпть подlослвдозатольЕостъ {yig},
сходящупся к вевоторй точко ,:_r, тщ 1аrс,""у"rr2л, ,

тоа*еДt . но lNr'1-7"'rl<Eoy6-'-rб | п

s:i; T,"i:,-'-' 
yi ;у:Ё -.о пр,l i l *, no-

Дова-пеi. чIо вся последоваlолъвостъ {со} сходttтся к*# .
ДеfiствrrтольЕо, так ках llo^-r'tl"< ! {| xo'l'-l 8 о -tо ll'
ш так Katc правая частъ этOго неразввства уOшвает ц содершrт
схOдящупся к вJлп подIOследOвательЕOсть, т0 существуOт

€irп [*о-q*il=о . Следоватедьно, ёirп, Фп-g,*.
2. Мя лрбого ае Е* полоIпI

7(*,Ai)=friOr-y
п в аачоство L (rо) вшбероlr'tот ивдекс, дJIя Еоторого достп-
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гается r1aq, р(r-rАь) (сслп TaKofi индекс не едпчстtзенвшЙ,icT '
то береш лпбоit ив пих). В качествg Cnol l каfi и ранъчlеrjjоаь-
шеш блитаfiшуш к Jo точку Iвоtвства Ai<r"l 0Q".

ТЕOРЕМА 2. П о с л е д о в g т е л ь Е о с т ь{з"} с х о-
д!!тся к цекоrороft точве а+еП'

ДOКАЗАТЕJlЪСТВ0. На основавни леrOд! 2 шоtttо выбрать под-
flоследоватедъностъ {qr_"j , сходяOlуDся к некотOрй точко .т* .

Так как

f ( а о, а n., ) >7 (х 
^ 

rД i @о, 0 8"l > 7 ( х.,Д i, in,) >f ( х о, Д ь) .

то сЕова на осчовавшш лешrд,l 2 рtа.,Дil+ 0 . Ilo sацквутос-
тш шllоrоств ;{,; точка зс*едi прв лпбоч d , то естъ.{еR.

То, что вся поспедоваlельность {u.} схоаится к u * , до-
кавшFается так to, как в теорешо I.

3. 0пределuш посдодователъвость {ВсzО} , 8адаз прOизвоj, .-
Во в(а,о' и поло8{в

B(x.t= tmiп{Вtж^-,), !2?*f (ао, ло) /эl .

В качестве i (ж-) внбореr першfi пшдоксl дJIя tсоlорого вшtrол-

няется успOвпе:

f (*,ъ,Аь) >В(ал)-
ts каsестве Еа .хz+l r t(ш п piaнbmer во8ъцоll блuшаfiшуп к сб
точкJt шЕоIества {;,.dЛ ао

тЕOРшlА 5. П о с л е д о в а ! е л
дится ц x*eL.

ДOI(АВАТЕIIЬСТВ0. Последовательвос!ь

,P@.rIa+l)+0 х

В (а 
") 

< f (х n, Де с* s) < f [х о, Д L tz,) 0 а ) *f (хо, * o,1 ).

Пусть {.т".} - подпоФедоэатолъвос!ъ последоватольности [u"}
Iакая, чт0

f (а,., Д) < В (xp.r-l) , лля всех L еТ .

В8яв, есап ByIEoi оце рца подпосдодоватеJIъвостъ, Iolшo счи-
тать,
тOчке
х*€

что подпослодоваrsпъвость {.z""} сходлтся к вошоторй
ж* . Тап вав р(хп*r'да)З О прп лшбоч d , то
п,f

ьносtъ{х"}схо-

, В(жо)-/, так как

тlп



То, что вся посдедователъность _{жлJ сходится к .z f , д0-
кавЕвается так ýoi как э теорешо I.

IIредлагаешй цетOд чO[ц0 прпхенятъ для решенrя аадач знпук-
л0I,о програшllирOваЕшя:

rпirctq(r) l ееПП5J,
r^e у(х) - строго вuпукл8я фунвщrяl вепрершвно дЦФерешци-

руеrая ва выпуклоll зФrfiшуIоI rrвo*ecтBe S < Е О такаяr чlо

Y(r)-P(y)'QF(r)'y-a)>ttlla-yll2 прш r , yeS ,.
Здвсъ |t>0 пsПП+Л . Прп паr,доI вещоствоввOш чшсдеЛ
в эточ слJчаа IEOrecTBo Т(L)={жеS lY(х)aLJ огравшчеЕо.

Раосчотрlrш следtрщй итератшвнй процесс:
I. береr проивводьнуD точку а.<5 ;

2. ecл,a точва .uo€S yre паfiдена, тоrвЕбраз некоторшч об-

раэоц шЕдешс i,(п*i п взяв llнolocтBo Q.={reE'(?y(a)rx)>
>1y(*)rr)} l ншоДlч tочкУUr. +, TaKyDl что f (*о*)=
=miп Y( ч) . Предlолагаеtся, чт0 эти более проотшо
ye|ll,@"rh8.1lý

вЪдачп шЁ репЬть ушееш [rJ.
первчисленвше вы!lо спосоOш выбора иЕдекса iсr; обеспечш-

вают сходпuостъ поспедователыlостп{ж.l к точке х*еROý
ДокааательсIв0 этOго факта легко пOлуtlldтъr,IоirтOр}rв докааатель-
стза теореш I-3, используя следlрttýlь леш{у:

Л[filrА2 . П о с п. е д о в а т е д ъ н о о t ь {*"Jогравпчеваrи ll go,r-rofl -0 п9ап-+ф
дOкАаАтЕпъств0. таr шак Y(ФJr< Y(r)<...< Y(rа)<...<.ж{!уr"r , lо огравшчевность {-r.Г сл.дует пв-огра-

нfiчеввостп lпoleclвa Т ( Ё) . Сдедоватедъно, llolвo вшбрть
подпоследоваlопьЕос!ь {*.rJ r сходщупся к шекоторй точкв
,х*вТ(Е) . Tarc вав поспедоватольность {rСr-l} цоЕ0I0н-
вая l| 0граничевная, т0

€ёпс у(z.)=&пzу(*о.)-у(х*) , т.е. {x.}cT(yt*i) .

Так как F(z'o,r)>y(*) , то lt!gо,.- ftollo4
4 Y(жпll)- ?(хпr-(0у(жо.), аа*r-зо)€ t(ъo,,)- f(r)
СЛеДОваТельпо, lач*r-Zоl2- 0 . JIешча докавана.

В ваклпsевше заtlетиш, чfо предпоrcввъй швтод шоIеl прцо-
ня!ъся дtя приблипвнвого решевпя эадач лшнеftвого прогршIп-
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рOвания.
Пустъ дана заддча линоfiвого програчцхрозанля: цuЕишпапро-

вать фошу tz

Eciai (I)
,l,! J J

пр?l услOвиях: fu _

ZО.'j,j=8i , iсI\г,j,t

tori-jr€i, ieT, G)
J.t z; > О

ВЦеОТО этОfi задачш будеш решатъ аадаtrу чивх11ивадпп фувнtuш

-Slrci *aj)" (з)
прш Jслоэиях (2). {десъ lt>0 . Еслч l€ доста!очЕо вол!ttо,
т0 рошошшо sадач}l €), (2) будет Фlпзко к решеЕиD 8адачх
(I) - (2).

9

I Браrташ JI.ll. Ролавсацповнrй цетод ЕФ(оIденlя обцой 1очrп
вшцуtслшх швOIос!в ш 0го прпIевевио для рOшевчя_8адач Ец-_

ttfr?i: 8дЕц;ffрrваншя. 
д. вшч.Iа!. tl llа!. ФпвваIr 7:,

Лштераrура
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