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Известно, lпо у lцоского вЕlIýпшого кошtл(та MHorecTBo
экстремаIънцх точек запrcrуто (впервне это оппечено в [r]l. Но

yre в трехмерпош IФостраJrстве это неверЕо. Qтаплартшй црпrер -
вщ&пая оболоtша в Rз окрушrостп Фf + z|=1r4r=о п точек
(0, I, I) п (0, I, -I).

Вопрос о тоЕq,IогЕчесrtой хараrtтедвэлш! мноlоств экстре-
мапьвъв точек вщILпю( коlfiлсаов в R'пocTaB,IeH B.Ifu{ [2].
Экстремалшая граншв метршsуемого вшцrшого KoMItaBTa в топо-
логп.Iескоr,t векторном щ)осц)анстве шмеет тlп бд [З].

0бозватш через ?ТУ,../ совокJпIностъ ограffi чеЕчцх мноf,оств
M"RL т€lкЕN, что в R'"'Ьуцестцует вццrклfr KolпaxT l,{, и Iо-
меомофпэм С зашдtдпя Й вU, дIякоторцх c(M--eotU,
:лде Иl || - wtorccтBo эксц)емаlыtцх точек ?l,.

Снасs.rlа докдrcм qпедrчдее утверJцденде.

все компактнце подмноаества К'-.
ДОМЗ/tТЕ[rcltsO. Пусть К. Rfo - компшtт. Рассмотрпц в

Rо" **.ство К' =11.r,,9'*,)'(ab,,Zo)eК,*;Е*! Ji
К7 - коlшаlст, гоirеомоIФннЙ ( . ltосколшry все его тоtцц ле-

tат ва ryафлше строю внтryклоfi (iуIfiQпл (Zб ,.r,r*)* Ёrf,
то эксц)еrlЕJlъпцlв точ€мп ею вщ]g,lоfi обо;lотq фtч)К,iЙмt-
ся все mтtr К7 .

все да.пьвеЁппе ЕостреЕrя освовfflш па следпrцем утверцце-
влх.
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JIЕ{МД. 1IycTb VсR* - вgдуклшй Kot{-пает. Суцествует вцдуклая фуак_цпя l, оIределенная яа шаре Во0)
радrуса L с центром в вачале
к о о рд ш н а т (r7т*LоO)эV), о бд ад аDщая
сл едуDщЕмп с в оЙ ст Ball,rп :I) Lt(d> О;

2) V-](o)=V;
з) е с лл v(ry)=#tу@l-!UЛ, г д е Ф#{5

, о .тr UcV.
ДОМЗдТЕПЮlts0. Пустъ { ViJ - доGЕqдоЕатедъвостъ стIюго

вщълD( ко/tпФстов с гладlц!щ цраJlЕlЕlп в /{'-, уJtовIетDоряr* ,*1у-, V= Вп(N)' Vpl c Zп.t, Vi , i?, Vt = [/. ttmo-

8ества Yl шоrщо, нцц]пшр, стропть тл(: взятъ пересечеIце ко-
веqцого Еа_rя достато!по боlшшс щров, сqцерпащоr некоторJгЕ)

оцвствость У , а зазен стнкп фер "обкатать" !иленъкilш ша-
DпЕашд.) 06ознаrm,r wрэ |;(9) суIешце опоIяой (ЬЁхrщ тша
Ч "" 

сфrу Ja-l р,qфса I _с цевцюм в наqапе вооIlцднат.
Из Ъвоfiств ЕосдqдователшIцм { Vi ]_ ьrлло |р1 Р)< {iO).
пустъ 4l = {!!*, (l i Р) - {r-t ФD,' 3 ; = ffi, 1 Р, бll- d u /!)
Тав вак (щ /; - непррвнше, а .rn,l- воiдIл(т, то бi--
> а;>0. По Toopore Jlrш поспедователшtость tДrУЦ рвшо,rЪр-
во qiоштся к dO)- с}тшпп опорlой {,уЕgщ lлоrества У на
So'f . отсща 6, -о.пg[@l 7l=/ -" 

ry"rъ liц=lrui*ъ {4/iе,Дi,о;.1/€6i},
Р* Еф GхаЕтся. 0бозвдшl через /1сщ ý"Z., . Пь
.rpiil Фу"*, у: floft)*,R+ сJIqщл образопl. На лшь
tecтBe Vд \ И,z Iтацшt (уlшш, Р. сошадает с_цlаrпщей вш-

щдrг-тоfi обопоw tлоtrеств Vi Х {ЛJ " VM Х {rui,i 8а вц-
четоп, carш аlЕ мцоfеспз V(z)=O трп ,z€ V . Так клt
,У|э-0, то Фшкtия У н9пгегшна на Воlъ1.- 

T,ocaran, что Ф,учкlщя Y&) мутr,лlоя. Достатотtо прверЕтъ,
что црtF qрпrш Р лешт с одноfi сторош оs оцоIЕоf, плос-
Rосlт в .lшбоf, тове щаrIЕка ср[енхя Y(a) ва lлоrостю V4 \
\ Ya*z . По оЕределенцD, эта ,{асть Iтф}св Фцlпсrш ?(а) естъ
честъ цrаЕIш вьщуlслоii обо,IоЕ@ }lвorecтB Vi*[liJ п Virl х
ХUrrJ , т.е. образована о:грезкамп, которве соеддrЕl та-
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кше Totцg этЕх I,mOeecTB, шtешше Еор'аJII в KoToplE( в Iцоскос-
ТЖ, СпхЗД 1 аъч =,/,|611 аООТЪОТСТВОЕВО КОДЛIЩ8аРВЦ Е СО-
нлIIввлеЕц. Таггенс острого утла мещr опорЕой шIоскостЕD в
гра!Есr п IцоскостьD Z*r4=o равен а; /l , тде € -
расстояпlе меrщr соответстЕ]утшOшй оЕорцн!Е ILTocKocTm тел- Vi Б Vir, . Так кап q,<€<6i, то тадпвпс эашrпоЕ liotщr
,Zi/a, n Xi/6t. Поскоlшry ii,r/arrr<"?; /eBi , то 

_
осiЙй'улол uёщr опоIпнlrЕ lцIосЕостяlll п lцocвocTln ZBrt--O
Еа мЕоЕествs Viч\Vi*е мевэще, чеш ltа У; \ И;.l . Это r
означЕвт, что Iра{Щ лепт с qдпоft стороtц от лбоfi ЕлосЕосlт,
опоIжой к цаiFцч суlеЕЕя фушgщ Y "" 

MHotecTBo И; \ И;.rr.
Олцщя Р .шеоrршате[ъЕая, Y-/1ОlэИ . С ддуmr сторо-

нu, Y-](0)С ?-'[0,лJ = V1 . Тлс Karc V, Vi = У , то

Y- l0)=V . црп .lшбом с е (4пJ **""iБб урм{z,Р(#еJ
яв,шется внryт;юf, коrбrваtrеfi }iШrш,овсlюго !{HolecTB V; п V;r7
Еlш векоторmr 

' 
l, следоватепъво, дшеет строFо вIщIuцrш тра-

шry. }го q,IеJryет хз лешrц + в [+, с. 262!.
ПоlIош V(d = уе(а). фшщя Y(z) вщтдаяя п оФв_

давт cBoftcTBarg I п 2 пз форOршрвIG лемI!л{. Wстъ y.(a!|l=
= ![U@) t VQ)J r цtе fi # у . .цltа( iруIдсlЕя &,+ lе
(асR) сц)оIý ЕlщrЁIая, * У(ЭZ)=Р(а)=|(f)з4. д9_

cкq,Iшgy Y-'/") =ОV-t [orcJ о ййоо ч,l [0, eJ пмеет
строго внщ(щр щащ tw е >О , то Y(,z,) = p(N)=O,
т.е.IrN€ V . Отсщда ФrшGш[я И оФtqдает свойствомЪ, п леlл-
LiB доказа{а.

Эlсстрематы*rлп тоlвдrп ваддраФд€ функщ 92 вл.mтся
тоtшп вяла (zrt@D, fl[е J| а 1ofu)xV, а такде точscД (Ъr0)
lде *.е d V.

Т9оРЕlд2. Еслв |'| -локелъно-ком -пактвое ограншченное Еодмкоаест.-
во RП, то ЙСl?Lп,о*. arr.cTB.veT ло-
кально-компактное о!рапиченЕое
Еодмно)f,ество асRfu *"io", чфо
Qф ?7La,пcl.

ДOМЗАТiйЮltsO. РассмотЕЕ[lл трЕ с,пrчая.

о I._}Jiнолестsо М цмеет штуц)еtппп тоЕýr. Wстъ D=[Z,'
Eaf<|rftnrt=OJ- /а_-мернщцарв RО" , ý-соот-
dёiствlпощая c{вpa, tt: ftfu'| Д+ - rlушсrпя, посц)оеннЕц в
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лемше trрХ V=Э . Iýсть да;lее 0 - некоmрrй здlкryпrfi п-
шерЕЁй шар, леlацf, в Ц . 06ознаш черз F rшопество йr\М F - коIплст, поскщцs по уоDп УУ - лоltалъно-
ко|шпgктвое оц)адхчsЕЕое rшоI8(yгво [s, с.+Э]. Обоэнашл через
f.:!ЬRтаryт шеЕрершIýт Ф,]lкщ0; лля Koiopor 2'|Р) ='
= d 0 t/ F, х-'(- -, 0) = И ц .Z'| Г0, -) э Й r 2 . Такая Фупс-
tдя сшцоствует, Еосвоllъцr гршшЕ d2 зшдсryта п раэделяет
мЕоIества h1,0п й:0. фдем счптать, 

"rЬ 
**есr* И

лешт в подцростравстве апiО гространстм RП'| I что
0 совпадает с D . (}того мощо добпрюя JшнеlЦьш щеобразо-
ваfiем.) Обознаrпш черз Z 'f/*ftп'| отоораrвше, деfiстцгр-
щее по Ераэпl$

//dJ 1а,,2(а)) lу ае2,
'-'--- l G(z),Х.@)) пF а€ й,D,

Иесъ t - пнверсrя в пдоскостд tпil =4 относитe.ltьно сф-
рц S . / -негрершное взаlriнфдноэнаlпое отобралешеком-
rcхта П " R"' , r.e. гомеомофЕзм. Прш отом /-l(D)=
=ýtlF, /(F)сilD , rле U - опrосштелшrая щýrтре}rность
[О]. ПострпItl, нЕlконец, отобраrенпе € (а) = (/(а), LN( Z(z))),
перевопяпее М ь Rfu*е i С-тдйегоilеомофпзм. Рассмотршl
вБщtп{й коllплtт ll = а*zу [с(Й)] . По опрделешшо флrкrщ
у ,6(йх(ýUF))с?zё U, лlаJIогtrчно с7,9с rd r,C. Тах

как c(F)c Z*DХ {0J , то €(F)с corurc^(,!). Отсщда €(И)=
="аёLl, тде 'l,{- *Й*й *оЫ*, э RО'€.

2. М - подпrопество. ( , не пмепцее шrутреtilФ( точек.
лепсо проверпть, tпо пз опrеченяою раяее свойства локаJIьво-
комплстЕцх l,BoBecTB слqдrет, тrо заrддtщпе rY тлше Ео пмеет
шryтренЕпх точек, т.е. явпяется 0+rернъпа компактоli [Z, с.rZЭl.
Пgскопшq /"/ .вляется 4д -по,шсrожеством Ьмерного Йоl,шаtта

П , то по Teolleмe КолЙра [В] в R" с]дестцrет внryкльй
компакт И с треОуешп,ш cвoiicтBalд.

3. М - под}fiоrество RL(П>f) , не пrrеющее ш{уlреннЕх
точек. lчЕопество REx й распадается на не более, чем счет-
ное riвotrecTвo связнцх компоЕент. Тас клс М s М - Ko!пIaKTr

то ОМ П М - оп(рнтое подiвоIество гранf,tл 0И , Суцест-
вует компонента rE(oIecTBa Ru - УУ (обозна.шм ее через f )

TaIffцi qrо 0G П М+0 , тл( кл( в проFf,вЕом сJIучае rotolвcтBo
l"| не содерIало бн цаfiх,лдD( точек l теш carrнM бнло бц oTlt-

рнто, что цропворешт rФедпоJIоIеlшо. Совершв ЕtверЕю опlо-
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сптоJlъЕо цршщц EeKoTopoIэ шар, сqдерпащетося в С (обрзч
lrHo[BcTB М , G , М шр ЕЕерсхI Фдоrr обозпачвтъ тлс re),_
мш щцдап в Tolцr, что б - вЕоIIilяя ЕоltповеЕта лопошешrя в /'/;
аGП М - оmртое подiЕоаество ?G^, Деfiствште;lъво, QИl Н,

а слодоватшьно, п dGП(OИlМ)=0ОХИ- эаооrу*це lвoiilBcтBa.
Ебереll ъ 0Gп lЧ (п+l) тову Z1,, ..lФпсl, Еацryт пз

которIц riщo соещflть с бесконечЕо уLаJIепвоft товоfi (аО)

ЕоlЕаlЕФщшроваЕЕою Еространства rопдаЕоI,оft кршвоf, . Дша-
Iеч, что таЕб TotlKI с,щрстryхЕ. Тлt клс ?GПМ - опФцтое
потfiоrество водавтв 24 , то оцо сqдерЕт (п+l) разJшпryD
ToTg р, ,..,/цrr. Вберап заrдоryтше оlФестпос'Il Ч _rоlтg; TЙrie, Ъiо Ьп поЕарЕо Ее пер€сеЕаI}тся а V; П 0Gcl7.
ТаН кд, цiсOG , то сущестЕш-IrD тоЕц X;:V;OG . iltloa,ecт-
юV tt?d - Еомпакп{, поэтопцI сшестry,Dт тотш €; , бд-
даtЙе K-'Li ъ VinOG. Отрзкп [ai,xiJ с М яе персе_--.
каDrся, а тоtцп €; сое.@гся с ф ;ордаяовоf, крrвоЙ, так
кав 4 - ошIЕtоо свЕЕое I теш саriцш лшеШо-связное шо-
tBcTBo. Слодоватеlцво, tr tоlGt Td ооqдrЕяDтся с ао lolцлro-
вцп Ерrвшп li .

Бев оцlашчёщя оощостх ц)по сtцтать, что li - лапаlшtе,
коаорше Eoцal)Еo но поIвс€ваDтся, lxбl}т Еонеlпое lцсло звенъоЕ,
ЕачаrIIпш9 то!дq поqlе,тrпt, сWтая от ас звбвьев (т.е. .чучеfi),
яшяD!сJI в8Iшхпаш спшtлекса б , 8 црдо,пешя arв ;цлеfi
поросоЕдDтся во вryIр€вЕеf, тоце этого сIшлеЕса ао .

фдеш теперь сц)оlть юмеошофшзш У rffolecтBa Й та-
коfi, Ео товl 9(ai) вляrтся вoрlпхпаlц сщtдекса, в вото-
рФi леЕт обрз V(ЙJ . Вцача.по пqдвергвец юшеФlопЕmýr Р_а

маryт опЕос.tЕосrь [{ товп jE; . Обовшаmr _зв€Еъа лоlrапоt (.
счIтаrI от тоЕq *; i ""*., {!rV{_,, Cr:;;;;:'
чоlвз .а; =а;,а:, . ... аfС . ПрqдфоЕiдпrем сперва коrrпакт
F| тв, чтобш 

-обрз 
.й llv1 Еересекался с ryчоLl ti+ё@!-а)

ft>0) х оЕрезкq, {'толэшо в точке €;. ЪTerr вшЙеш EhVi
пдопъ отрезка 

'd 
таr, тобц образ тош .2,- попа.ll_в €j .

ПРДОПая а{рт Ероцессt цпл€м к Tolry, то ебраз М пересе-
каотся " |f'в Totвr. q!r=.a.| . Втятвая ок;встЕостп этЕс_
точак чдодь .lц7чоl fr'd , taщo добптюя юю, mоdц коrшщст л/
пеIЕсемJIся с. плосвостьо Iв:niepвocп (п -l) , перпецщщlDцtrF
воf, .lщ erL проходщеt чеIЕз тощI Q' толъко в aTofi
Totпco.
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Па сqер ý с цеuцюм €о pqшyca I постфпtl t!;дкшrо f7,
paBryD в точве 4 вашше ttla4./a-a./, ТЛе а€ фм, Й
П ЕеКТОР Q,Zo 'lяцЕRтен тл( Ее, кэх ц 4._ма.поттщо по_
оцюпil фlшqш Уg с зл{овоfi воrшапта СОпt2 l,' ва спшцекс
А . Фlщ !1 п ?g ЕецрIЕIlвц, поrtоltrт.льЕнi tla(9;)=
= la (|)i ) , тте

У1= а.о- #, (i=/rё,,,,1rL+l).

Полвервеш твперъ шоsесfво Й прообрвзоваm по црашry
0(r)= Ж эс , rтe .F(*s=T, + Ё*г; В -гомеошор

фзм. 0бфз 0(й)лыт в спiплексе Д , пргчеш аrеОИ)_.
Посцюш rcпiръ ЕегрерtЕ:rD веоцЕцатащtrrD Фfu оL:Й,-.

-* R'тацтт, gоос,l(о)=йхll u {qiJ. Тавдя ФуЕцця су-
ществует по отrrgч€шоW своlстзу лоЕадъЕн(оiдIлтвrп rшoпectв.
'Отобраrяrе ol4 (*) = бz,rе(а)) (qе !У|) естъ юЕшорФзш Й
в R''l.

ПУСТЬ далее Xn,fto*]-*P - сшrшqпя, посц)о€ЕЕая в леlllе
гдч [= Сап*_{оQ (Z;)J. Тоrлв rшolecтBo €(л) _=14л@)|Ъ
ооц(п))(qеl7) лм Еа цращо (щr /-в RО'е.тав Kart
,все Totщ этою цlаlЕtвд, цроiо _e_(V \, {е6.zilJ, явJIяDЕся
аПОЦвшаЛrвrшt to ?)=OotlOC(Й- вьryддд1 кi-апт, $ссцв-
Iап,ъц}щ к)lвщ ц.оторю явпя]rтся по посц)оощ все TolBE,
Ее IIопащо э с(Й\ Й) , т.е. 0d l]. ChJ.- Пвргriя часть аsо-
рошr доЕвзавв.

В всrвосп, в ЕвrЕст.эе ff ro.ro взягъ оltlЕто€ огIЕЕ-
ч@вое Е(лес!во 6_ . Доrдц, tпo Ее суцосщ.€liг вцщlЕ!ою
во@ав Uc RU' , шglltrдцая ц€Еtцв EololtФo lueo-
ш!Сва С .

Цуспъ, Еалроtп, rэrоf, вщвd Ещr! ЦС RОе"рсл-
,ryэ? t 9 - coatвtcпffi rmolopfiBol d м aalU .

Цр;tъ, цпI€€, t - tвся шоIшая 
'1+рпая 

вJlосвоglъ rвdэс?-
; i,;;;Й дtйт Ео rсцшgt IsD€ rэ юtш tB сdll-Зtа)
l YG), ттв a.6eG. (Есш бц тапоЕ BJtocвocтl п€ сlrцестЕоЕло,
lо-ш€саФ еdёUсоwлдо бЕ аU п, ,|I€х сащ, бцrо бц
rщвтщ.)

0бовваш ""р" й " Д а+ще Ел(юкос1l 
" Р",

с
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rт,!огшадggе отрсаry [t@), VаJ ш Ерохqдпце соответ-
G!шо чсIрs tо!пry Y(6l " череэ серqдлrу уI€занЕого отреэ-
ка. Вtбореш rсrщrкщD сввryт (жIвстность W С G тоqч 6
!щyв, qо V(lr{)0Й*о. обозшашл чорез а( цевц)аJIьryт
lФоsкщ Ез то!п V(а) ,ва Iцосrость УГа . Дмеtr, tпо flа
RошltдЁте Р(Н) олоарвхеыв d, но 8дяотся. вэаЕl[ЕофдЕозЕач-
пщ. Действптqttъцо, вэ€цlrЁая одrоэначносtъ а(. на V(W) ыечвt
гоiвоriорФость mоdраrвы.яо{"V аа W , так Еак в спJry вш?
dора oicpcTBocTв l,y' отобрахапо аС неtrрврцвно ва V(l|) i
оС. У оюбрirавт подпопвство ,(Е Е П.-iвDIýпo гс;roсх;ocTi ,t1 .
Тоца оСо V(ll яыяется IрлгЕrой дlя мноЕества а{о ?(W), rgх
как это MEoIecTEo лешт в Iцо,скостц Ф с омоt сторЕц от
(П.-?)+rерпоfi Iцоскостп frtltrЭd"V(8), Е, то вреця Iйк
TotIKд 6 - впутрвrпяя мц W . Oднаltо по т€ореме Бlцуэра

[Z, с.ZtЭl пэш гоlлеопорqшзме Еодшоаества R4в Д't вý,ттен-
Kf,e точкд Еевехqдят во шrуlреЕЕхе.

Тас ка:с отобраrеtпе аi не fIвrIяется взаrlл.о_одIюзнаlццм
на V(W) , то IвЩтся две TotIKE с. deWcQ таЕЕе, что об-
llоsч V(а.), Vrd,Цrd) леsЕrт ва одrоiД првлой, т.е. воlФакI
IФqдполшоп!п qЕа rз эmк точок Ее яриOтся эrстрема.ltъЕоfi
tоrпtоf, KoEtлTa ?l . Теор"rл доказя8а.

Слсдrщй реsулътат показtЁа8т, что lrноrестю пз 77Ln,i
кщо расllпрять Еа локлlъЕо_поtпlакпц€ за сqOт увшIвбЕЕJI ра3-
нврвостп lV' .

1ТОРП{А3. Пуст ъ НеИо,l , А _ локалъ-
Ео_компактко.е огDанцчепяое Еол-
мно8ество Rru,. ов"оем Йrt,А=ф. Тог-
r а MUl,e illLn,rrn,r.

домздтпп{rво. ttлс y.te оmrеlrаJlвъ, j= Кх Ко,, тде К п Гt -
копплсllц. Доdаоrп в cJýrEr€ необхощitосм к К в i(l KotпaxT Й
поJryтпш, aaq ftэ.ftаэМ.-Пусть 

ltcRN - вщltlМ компл(т ч €,Й*И - гошоошор-

Фзu, для когорого €(ИJ-OФ\U. Моrво сgтать, lпо )еiпl 0l,
ТЛt КаК в rцюшЕо0' cJvIIae моJtпо пон!зпть 1взшеtвостъ /V а
сдвхпуlь И . Продоrrml по тsореме Ihпrе - Урнсова отоdр.пеtпе
6 ло вепрерrввого пз К в Ц . Заrrепrr ддя этото. tпо кошЕкт
f гоlеоморбен r1l+lepgol,y кубу.

Посцопrr 
".ор.ро"Ь" 

оrМрЬо. cf, К*RПi'оОrqц*щ..
сJедlщп своfiстваr,lпr :
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D V(il=0;
D V взалl/tнфдвозпачно 

"^ 
Кх Й ;

3) существупт точм Yf ,,.., !ьrе€А такпе, qo У(К)
леrпт в слпдtлексе Д с ЁбршнлЙ ЕQrlп OсhzlД. Фтвосп-
тепыlо последвею цп{кта злiетЕш, что еслд lДl<Пtz r то ут-
верцценпе теоремн очевплшо.

Внберем вЕатвJIе HeпpepнBtry.ю фуrrщд0 oL, K+R таrсую, что
оL-l(0)= Й . wстъ Vl (r)= (a,a(d) (r. К). 0бознаtпш че-
реэ У2 отобраrевпе trространСтва RП+f в себя, действущее
по црвилу:

{е (4l, .. , ,4rroQa,l) =

ý

l

+l
=(Xt,,,.rzo.r 0) +.пt+...+

еыl а| + + х|,>оэ
уе(4. .

,о, ftоrr),

, 0, лоч ) = (0, ..,, 0, &оr r),
Построrш,наконец, гомеошоП[пэм |з : ?е " й (К)* R 

О*'
тлсоfi, что Изо {ео ?l (КхМ)#о , и удовлетворщ!fi свой_
ству 3. JИя этою в качестве {t,.,.r{a,a воэшrем лобне раашrч-
нше точкп мпоIества / За,rетпм, что все онп сое.щlЕФгся с
бескошетtо }ца,lенной тотсой крпвн}q, ле,iапцмш шtе К . ЬУд",
теперь стропть ?з полобно отобра8ешD f в третъеЙ часlт до-
казатепъства теореlш 2. Прп этом надо допо,rшптеJIьяо Gледтъ за
тем, тоdЕ п€которая окрестность тотtп 0 э Vr"t(K)He подвер-
гыIась деiDоршщlпt. Тотта И= ?goYeo 7r- отобралеЕпе с EyEHlлil
своfiстваrп. nf+4+J

Рассшот,рпr теЕеръ веrryеlнцое отобра,rенпе U:к+к. =

=R/х вПrl, деfiству-шцее oo-np.*ry, 6@)=(с(r), У(а)) .

0тобралеlrпе_ 0 взапмно-оJцIозначпо, поскольlсу С взадмво_ол!о-
значно на Лf , а ! - на Kr М . Тем саiц}t, d - юшеоlор-
фпsм; 0(М)= CC,t llx{OJ . Пробрзуем теперь гомео!iорi!но ок-
респlосlт точек O(/i,J тл<, чтобн атrл точкп зляпп поJIоrеЕпе

ЬlЦ, )^ d , оро";оЙ дID,Iтх точек на RП'i н" мвпя[псь, точ_
iи'iййеёт"а 0(М) остыtлtсь gеподвпЕ{нмп п проекwя 0(К)аа
;Qflлехаrrа э 'll . Последrее мошо обеспешть внбором достаточ-

но rrапцх окрестностеfi точек 0(h) .
По:tахем, что краfiIfrilll тоцсаiш внпукJIого кошЕкта COrur(|lx

х{OJU{1Щ)Dяв,IЕотся точкш пз еФdа ъ 0Q). .Гця этотю дока-
хем следrшlее бопее оdщее
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ПРDJШOЕlШlИЕ. Пу ст ь внЕуклне компак-
тн llt! Ue погрухенн соответствен-
но в lIервшfi я второй сомнопите_
л}t прос транс тва RlL+lrL=RExRn, прпчем
0еъi Иrtl* |lz. т о г д а иl саlt*(И чUа)= еаtИutdЦ

докАЗАТЕЛ IС ТВ0. IIоско.ltыс у е.пt ооru> ( аh u u)c 0оt Ц U cal l/e,
надо домзать обратЕое вqrlючеЕпе.

iy:лb aeOalИl,z=Ediai+EFl%., гд€ &;€ Uq,

|i € И е, d i,.Pl > Q Zа t r Zh=У. lIMeeM fr :- /4; а; = ф, Р,По-
скоJIшgу леваЁ часть послед{ёто равенства IФинацJеrшт К'', 8
пpaBar - R\ то a,Ea;Zi=O. Следоватепыrоl .z,=f64r2r*P-
= Zdi а, + fp;.O. Talc клс ,Л. с 0Оt Ul п Ое Й at , то одно
Ез tцсел 4; рdпо I. предIо,кение доказдlо.

Подвергнем теперь 0(К) мхолry гомеомоR;Ьпзлц 0, , tр,
котор}, Ф ,0 К) с Ф77/' (U, {0J U {0J ха),О1 оставJIяет пепqд-
вхrяце точ<п O(liJ п пшошество Цх {0] . Этот гомеомоýрЕзм
сц)оптся тлt Ее, как 0 в тртьеfi частп докаэатеJIьства тео-
реллr 2. Тасшл обlвзом, ннолестэо ?dftОrutа|"0(Ю) томео-

\ffi"rtrW:Trlri { Y,J , поскоJIшсу оно совпадает с

Посrропrr теперь-непрершвryт ф}rшо{до d.: К+ R таrqдю, что

"г|р) = KtU{Or,O(YI)J . Цо.т+q оmбраленпе !(а)=(оlоO(а),
4(z)) - Iюшеолrофцзцл. К в Rп+b+L . IlocTpolпil, нлонец, по
леlдrе-фуЕсш s- :^ ft 

il+|ýR тrр" И= сапlrа о'Р(r}{1J.- тоl-
да отобра,те:ня'е ff|(a)r=(9(X)) t'" У(,Z)) преобрзует гоI!rео_
лlоFрrо л в к, црпчемпо постреЕию экстремальнцми
точками вшцпшого кошплта Цl=Р7ц26'(К)не явJIяDтся тоЕu иэ
с'(ЙХtl) п e'(Kt r7V/ . Тем самцм, мнопество 0Фt U' гомео-
моgDно l'|UКхКг||ul. Теореlв 3 доказаtа.

ЗАМЕПЦНИЕ. Прп М=f совокушrость мнопеств, Ilaccмoтpeн-
нцк в теореме 3, совпqдает с совоцпностью мнояеств Ез теоре-
iш 2, одшсо теорема 2 дает мхнпlisJlъ}r}m разrерlrостъ // .

Автор благолаlит Л.Г.I}това за поJIезно€ обсуцдеше.
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