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В эаrолше вц,lшсдяотся опорЕаfr ФуЕЕцllя "м 
С(t) Dцпув-

лоfi воопертшвшоfi цгрш а лrц. Ца!lденвая форшзrла пспоJIьsуотся
дIl усlsЕовIевrя эЕутроввеfi хорвrорf,сlшЕп ядор одЕого вда0-
са воопOр8!Евцшх Iгр.

Прпведоч вообходшо опlвдоIоцrя. Пусть Г - проrвволь,-
iая воопорsтlвЕая шра .р шц, эалрввап в фрrе хараЕЕсрЕ-
стrsесвоl Фуввцrп 0":|а--В (здесь f, л8лоо N={fr. . . ,lLJ ).

ОIРЦЦШЕllltЕ I Fr2l. Кооперtпввая шрs Г вавцваеtся
ВшпуШоf,, еслш фуввцrя t2=12г уIовIоrворЕо! ушовшs

t(fUT) + t(8ОТ)>- t2(8) + t(т) (I)

ддя всох SrTc N . Совоцrппость Есох вшпувIlDс Ер u дшt бу-
доr обозшачаль чефа 6(М.

Вшпуrше rгрц вводевн Шоплп э рбоае [rJ.Tar to усrаЕо8-
ловц ш( хsрав!орlс!шlескпе cBoicтBa п обосвовава вашосtь
э!ого вJIасса лля обцеfi ,оорIt вооцора!шввшх Iгр. В ршшоF
]ош fспопь8уе!сЕ !опьао одхв фrт па [t] - вепус!о!s ядор вш-
ttушц rгр. llапошII ооо!воrс!вуDqое опродолоппо.

оIIРцJIпIЕIшЕ е [а]. flIроr воопертшвшоil lдw(M,O) sаву
D8о!ся совоtуlцосrъ EooI I8вспI8дьвьЕ алвIоЕ!оЕ IпоаосlDа
Х б = {а.с Вfuj е, i> Цt il), е (М). ЦN)J*dшо."тепь"о доIхЕшровавпя

') 3д""" f двдое a.(S)e й*, лля шбьш ,z-R\ Sg N.
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!>шпъr+ 13е N(у(S)< ЦО, ?r, zi ftes)). (2)

flдво rоопорлrввоl ww lz-(ЦО) Суюl обовваsааь sороа С(L>) .
Наiовоц, чЬ9ов Н6, обоавачш опорвуD Фуввцдп IЕоIосtва C(t:) z

НоР) i зьр t р@) |aec(dJ 7р- RО).*)

Усtававдпэасrая lIIо Фшлs w Ht(t>e?(l)) 8аппсшвао!ся
чорв посlодова!аIьццо ваэвостr йar Фувкцшш Р , одво8Еачво
опроIсляоIше сrслоrоl лшеlпьш урвввовшf,:

t, 9 о , о(ý) ý, t, (,g Е N) (э)

(сr.[Э]). Велпчrвш tt (Оsr0 lIoD, сIцсл СJrШ8РПЮ( ДtВХJlОЕ-
// , обрзуеIшс вдов, ваходяцдхся в рsспоряIонrп сошвово29

parшax щDш Г 1сr.[Эr4]). Уваrец оцо, чrо аtf, водпчвпш ооD_
Еадаш с соO!ва!ствJIDццп ЕодIЕоIпаJIъЕшI раsЕоо!яrr фуввцrr
р , вводоввцII ддя бодео обцоf, сЕrуsцшl В РаООЗО[s].

В прпвялш обоввачевпш освовшоfi резупьrs! рабоtш Фрrry-
IIруоrся ФодуDцл. обрзоl.

ТЕOРЕДА. Для лпбоf, вшпуклоf, шгрц
г=(цt) Фуввцпя Нt цIеоt впд

Ho(d{ut .m.aa[pr|LeoJ (p.R9. (4)

ДОКДЕ}АТЕIЬСТВО. Пуоtь t"В(il) п Р - проlаЕолъЕшl
эIоIоЕ! rв Ra . Обоввасш чороа 4 (р) чIсло раадrrrшш вЕ0-
човlfi, во!орцо прlвша]Е 8оIповов!ц вовЕорs Р , ц поIоIII

T*:tr:| |рi. rф7r_, рз!, А = /,., ., а(Р)
(вдеоъlо=Р ).

ШОrDrIво прворr!ь, !r!o D р8ссшsцrзаеrо! сш?уsцtп ядро
С'(сr) цолg!ачiс, собол оовоrуппосlD BcoI poroBrl orglorц
лlЕOlhlЕ lcIEEoEclE

а. (S) -- or(8) (Ss N), (5)

*) Р(d - ов8IпрЕоо прцэвоIевlо DоЕ!ороD Р а а- .
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удOвIе!ЕOршцЕ loпOлjlliтольЕоIу 0пр8вrчоЕш

a(N) = o(N). (6)

ilоэtоrу С /t>l - огрsвпчевнцЁ шогогрвппв f,t отэло бшtъ, су-
щестЕ:Iет !,e|-r:1 ZpB C(ty), удовдоrDоряDшп раЕоЕсrЕу

p(eil = Hn(p). (?)
Полопш $={t/nr(ý)=t(S)J lr пов8IоI, tllo

тзе fр ,(Цr, . . ., оо (р)) . _ (s)
Дпя эгог, BauoTrr] что'6, N.% п, врIе толо.- Т" 8sш-
ву!о o!вOсшЕе!Dшо операцдi поресе,rевIя r обэодцевшя. деfiср
BtrloJlbнo, пусtь ЙrЕе$ . Посвольý ар е С (cr) ,

,z.ýruSr) > o(quЯe), (9)
а, (8пSе) >- D(,\/? 8а ) .

0тсшда, э силJr внбор ф, лS. l вt{пуrлосrа lr | швсl
а,r(SчSr)tар(ýtпS)>сt($uýr)+ф,|rпýr)>аr(ý)*Уs}то1

тав юr8p(&u!r\apý|/lýr)=,z"(gr)+ap(8a) , то rв (Io1
эЕ!овает '+ (&ruSi)+ap 61nl$)= lzp(lY)+vp(81J, чtо доо_
те с (9) ш двет требуеrшо ввдIIеЕшя ýtU8er&tn8a.Tp .

_ Переходя в довааs!вльс!ву сооqЕоrовпfi (8), аафrrопруоr
Ё<.Рl ш рассхоrрпI cerofictBo $c={ýc$lTBc9J. Тав,вав
Гр sslвву!о оlвосr!оrьво опорsцtiп порсочевчя, ю Tf со-
дерsп!_вsхIевъцшfi (по вшшчевчD) аIаIоЕ! ýi . Пoвarel, ч!о
Лt=Tt. Поскоrьцr Teril=y'y' , шшо, во frевьпая обцЕослl,

счшлаль i З 4(Р. Допуdтпr, члоТдl,9д . Вшберlr пропsвоrБ,-
шшl элоrевт l-*rTj l дм вацпого j.4 опtвдоIlI

{r:{ýзil/iёý, j.8J,
tli = йа {ар(ý)-t(S)l9еТ6l J .

Jозtlоlfiы дзе апътерц8rlцlз

'rii!r;ij","r:i":!Ьrсqучо.fi 
.вшберrпропsвольЕцо

ýij"T;j rlTp (icTl,/ 
1. поло,,ш Ti-(!rr91) Пýfr. To8дlr

BaLyrc o!Iotl8locb_,,lз. Jр пr в'сIлу пос?рошrя, /tСсТiсft ч t!Т! . Но эiо про!пворечц! IпвlI8львосш ,fб .
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Раосrолрш Е!ору] апэ!оршатrву. Вшберr проЕltводьвоо
€.(q|rir) , полошлС!=!р+€еl-€ар, тл! €;, eio- сооr
вололвуiцlо орЕц IB fi'- . П8 опродоIовпя €а; ЕцrовsDt соо!-
ЕоПоlll ?

| ар(s), L,j,-ý,
aFý)= 1 .n (9)+е , ieý, j.ё8'

I aerSl-c , Lёý, /о.8,
o!ýIOr э сшу вцбора € , поqваоIз ОF - C(ct). В то ш вро-
Iя, посвоtЕцr Ре>Pto , опIввешlзо EoItaDoBcrBo

р (ф) > р(ар) ,
trlo про!Iворчш (?).

Шiавr$=7i, чло, вЕцдy пропэЕодЕtrосrп t, поаЕачаоt
оправодлIDосtь (8).

ПороЦоl, в8аоЕоцr r Iоваэs!оIьшву Фрryш (4). Пs (8)
l мрааомпя Тз (l = fr...,aP) шleou

р@), Е, Fв (.r CBffB-,)) = Е pr Qt(Ta) - t (4 -)), GT)
гIо

Pg= mа,е {р;|LеТзt.
Длое, rs оЕроIоtоЕrя волrчпв Д, поIучаоI

tt (Q) - t(Тв-) =rЪr",по. , (и)
гIо

Т*r,r={аss l//аlsТз,оП (Тз\4_r/ *4 .

Учш88я, qаgПlа,Ф[р6|i_УlРFц IJtя Есех ОвТз_l,з 1 lloý-
чаоl Еs освоDаЕII (II)'(I2) лробуошое:

р (*р) 
= Eu сФ. |tlaa, [ ра / ёв alJ .

Прrводоr Eoвoloprlo сIоIсIDIя поýвоЕЕого lloэylblarao
Прецо Есаго с,rcдrс, оtIоIIID овоlолю аIlttrввосlr яIве ш-
пувrоl шIш, Dш!сша!цео IопооIвдGIDоЕао _rа фщш (0).

_ ПРЦ.!0ШШШВ I. В о l lл2l,t}rв6(il) ,l о С(Сr+Оr)=
= с(о)tс(ёэ).

Поlвсрвоr l ctiаl с э!шr qrо в Фtрl ашуOцlr ц)OвплоI

ввIяоlGЕ во(юшl8lоЕrо С(ц,+ а) l С (u)+ е(Ф),
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Сqдервпrоl q[оIJшlого проI!о8оЕr, EDtEolcE Еr!DоЕц!я
xsрап!орlg!IЕ! яIор D вItооЕ W.(tt1=SclPu> O(t t>e)J!м-
вцв8о!оя, ql!о D э!оI aruтao э!оIоп! аeRfu прrЙшеrrт яшlу
еGD в !ш l !оtБао в lol otUчао, осII вsтря бDо BoI[otcE-
tа (шшрп соо!воtс|!DщоЕо уsас!ЕIrа) свrарэае!ся l D€sуЕ-
,s!о Еово!орго DаспродоrопIя ,rэпrlовлов Оо Фlcll):oц
учsо!нпваII соо!вO!а!lуDlц соЕово дl]l !о,lЕцс фшIцоDш.

опРпДЩшIЦВ 5. Элшопл q,е РsааЕас!оя / -доrоrоr ц-
рц Г- (Ц t) i ocll оц проIG!аDпI Е IцIс

n, =Eu,r.. ?? .D. (i е Д/),

п" 2|ft.чс tt/) - ЕсвоlоDшо цоо!рrцашrвпцо ,llclаo поD.
до!ЕоряDlIо равовсEDаI

Е_?? =| (чэl),
ёсло ,

Совоrуппосtь эаqл А -доrоrсl BF (Д/rО) Вуюl обшваsllD
серф A(l2).

IIpEltIomlпE 2. Е о alt2ew-(il) ,l о C(C\)=AP).
дOкrздlЕIьсв0. полош U. = {а, е В| la4Vb l, аi, о (i ё a)J.

TшIEr Isв.ЕсцDrЕо прворrrD.- A&iýne; U. . Поэлоrу.,
еаш OgW+(,U) , !о опоIЕOя Фrщя--а Iвоаос!в! А ft2) w
чIо[яо!оя по Фошудс

lч Ф) =Бrtt2ц, . ftъа,а. {р | Lе а| (реRЧ.

Длп заварповtrя довавslолЕсlва проллоаовrs 2 остаолся !о!ъво
8аIо!п!ь, 

"rо 
И (l{) ор"л"rsцlяо! oodol собсtЕавЕуD час!D

6(дD . ПосlеЕоо вцrовsе! вопосродоЕDаЕЕо I8 опроIоrоЕtя
эалччм (2- (ооq_!вопеЕrя (3)) п ц !оо!рrцр!оIDвоg!I црl
bl? е .-штав, l|c=Ht r otвyдllr D сшу DцпувIосlt е(D)
l АOt), х Btlloваo! ш сошадоЕlо.

otrотш, .q!о равоЕg!эо CftD= А(С2) помоаrы.хЕDOЕ!орt-
sуот 8лOсс W*ril; 

" 
*..r"o.!t, осдI uе6O0х[,{+(l),

ю A0l) х C(tl) #О .

В эавшчовrо црrDодош просrоо Lовава!оIDс!во rtDoclвot
!оороIц lЦоплп о Bpbrx lotlral Ea,C0>) цllа цщrrrоl rгрц

t) здесь /аrl - чIGtrо эIоIош!оа э Q) .
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Г* (NrP;l , оопопtlоa tа loпoIDsoDaIII опоIпоl Еуввпrr Н4..
Сrоrа этшо lшcastclDonDa проIсЕsDrяо!оп !аш боrее улобвоf,
дIi поDоlоошrr ва бgоrоцсsшr оцучrl (Bocopll прошIо!аDаоrсfr

I)аооIо!I)о!D в oalorrвol сrалrо).
ШЦIОШШПВ Э,[I]. П 5r о з l lrсё(l/). r о г I а

Е,а C(cs)=[z,E|€e ПJ,
гIо П -IEotoolBo ЕGох порас!аЕф
loB rV.а

iъ*"r,г{)- uф) (s"п, I-/,...,fu),
ýз = {ie t,l /ý6i1 1 А l.

ДОШАSДТВ!ЬСtЗO. Пооrошцr C(CD - ппувшl шогогрOtвц,
юBвЕаС(сtlлвм I !оЕЕо ioslаr 8огда cylpclвyo! olвIlmoo
IЕоаэсlDо аасRfuпЕос' ч!о ддя ЕаIIого arolo"ia р iQъ
Iвоаоо!ю IQ(P=I7BC(OJ/HцP)=P(ilJ coglot! рdэво rB оr
Еопо ЕIоIсЕ!0 .z . Шо ваlпOя шроо!Еоо!ь э К'' содоIЕпЕ !оч-
цr Dоо ЕоорIшs!ш Bolopol IЕ8II,IЕц. СлсдователъвоrаеЕаС(*)
!опIа I !одьво !огIа, югдЕ оJrцоо!вуеt ре(Е !вюl, чло
4,(Р) -- l" , r (ва ooEoEaBIr ооолвоrэвil (8))

QЕ= or(TB) - о (тt_) . (t= f,.. ., fu).

Вслr шпср поrшшf (За)=ё (i-lr..., rn) r 8до t; ц-
бrваолоя rB ушоцц iёТа,',Ц,', , ,о *.олвоi ч!о n={
ПtозrЕа, С(о)=[ЁРе, Пj, чiо'r зрОовалосD доlа8а!ъо
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