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0Б oJшOц чцtOд вшЕ}lия зАдАч нА llлнишАlс

Л"В.Ваоильов, В.fl .Тарсов

В настOящеfi статье преллаrается метOд дя миниlluааtlхи фJнк-
ции rдакOиIуliа при наличиI4 огрнпченпfi. llетод целесообразно l1ри-
чеЕятьr кOгда числ0 Фуцкt{иfi, иа кOтOрнх выбирается lraксиtlуli, и

чпсл0 0гр8ничениft значительно превЕIцает размернOстъ прOстр8в-
cтBat в кOтOрош прOиэводится миниuизация.

Пустъ 1сзl, lе_/=!:N, hrrcl, 7eJ=!:full - непрерЕвно дФ-
ференlцруешше па -',, функФп. 0бразуеш шножество

Q =|.zcf.f h, el -- 0, l.j J

и функlцр {(.I) = trf /; ,-l Предtолоtrиlr, чТО фУВКЦИИ

h, ,al sцпукJIш и вцЕолЕеЕо условие Слеfiтера.

Введоr обо8цачошlя P@l =li € r l у, ro = yr.t l J ,

Q c.zl =ti esl h, arl=0} , ,r,, -|$| l. П,., J ,

H'(-,-l# | i. а ,.,} 2 /, r.tl =eo!HBl lJ H'Bl} .

Рассчотрлr ааддчу шиЕшrд8аIцl фуЕЕцди / Еа цвоtос!Ее 0
ПУСrЪ z cal ="rаiа ,l.E| Для того чlоф точвs .z' ошда

?очвоl шшцrш {, вв 0 , ЕооФ(оЕIо, 8 в сIyчао вццlцдосlн
Фвrцr ? п досlаloчЕо, чto(ts z(tЧ=О . Точка ,z'e !/ r ь

Bolopol f (зr) =О , ваэЕве!ся сrацlоварвоf,.
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Нвrе прллагается Iоrод дJlя вахоIдеЕшя стац}tоЕарцнх точек.
ВОзьцец проиавоJtьвуD !очку 2.. Q п зафиксируеш цолое

чkсI[о Ео } -/ . Пусть yte ЕаRдена tочка Jt е. Q . Подоrиш
r^O=trr,
i*o=-R'rZ*ol, 0rо= 0 (ckot, Н*о= Н (Z"о)1 Hf,o = Н'{-с.о) 

'
L*o=L{.z-l, tпrо=lР_l , 'n,o 7ta,el (влесь lSl
чиЬдо эпЪцевтOв IвоаOсtва S ). Шаilдеш вектор 7rо. /*о
tЩ(Ofi, ЧТО tKo = |z.ol = tTzia nzl .

Еслl zro = 0 , ю t{i*lio а* сlацtrонарцая и процесс пре-
кращоlся. В прозrввоr сдучае ва Iуче .Еко (4) = Zxo - 4 Е*о i
4 >0 , вахолlIrочку тrl =,2ко (4к0) | вкоlороfi

f (a*t'= 
urTr'*-rzleO ? /''zkо (d)) '

R t Trol<DC Р*о

Еспи

Rr.t*r)СR*о, 0(r"r)СO"о, (I)

то подага0ll frr! = fu.о , fu'.t = *:о , есл}l Ie хоIя бш

одtо пз ш(дDчOЕЕfr Ее вшпOлнOtsOi т0 пOпаrа0I

,nrr= fu*o1 |R со*r, \4rl , ^'*, = пiо *l0 а.rr\O.о| .

Пусть

/ir(-*r ' ' /;l(c*! ) >"'' /r, (t*r ),

hi, Оrr,' Li {.сr, ) )' "' hj", (Э*, ).

0бравJвr lцoloctвa

н,,-{+ l о. п*,J , ":,-|J'' 
{,:"'I l. а-,| ,

l,r=cotH,ruHirl

P*,=tir€It ?"-*.}, Q -,=! ir,/l ? = .l, },

,t

ч наfiдец вектOр
- rпjо lZS
z е lr^,
если [е Z^, 2 о

Zr, € L* lакоilrчто Z^, = lХ^rl =

Еслп z", = 0 , то пOлагае!л ,zk+! = JTK!

, l0 на лlчо ,rц (а) --тзl -4 a*l , J >О
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НsхОД{ll точку -zf,а =.зt!h<.r!)l в KolopOR (/(3кr) -

"";;rr;*#,iлf;,' :: "Е точке *,' ;';:. ;,.-'Ir,
пока не будет ваЙдена точt(Е arlt тщ(ая, чtо дибо ,n =o ,

л}tбо вклDчониlт

Рrа*з)с R,,i_l , Дr.z"r)..Q*,i-t G)

выполняDlся flо раз подряд, т.е. (2) спрвtsодlпво дlя каrдо-
tо ietr-пo rt.

ilосле атого пOлагаеlt .z**, . зrl.
3ашетиtli что дJIя лDоого к число l. коночцо, иоо по краf,-

}tей шере ЕклDченпя (2) вшполняlся по раз подряд чероз ко-
Еечное число lдагов, так каЕ Еодпчесlво ичдексов э .Г а /
к 0н0 чн0.

Еслtл последовательнOстъ t-*l кодечна, то послелдяrt полJ-
ченная точка явJIяется стацIонарвоf, по пострOеЕltD. В противвоr
случае спра8едлива

TEOPEIIA. П у с т ъ Drql=!.z. Ql g c.c.l -. р (c}J
ограничено. лпбая продельваrt
точка последоваtеJlьвосIш lr*l яв-
JJяется сlацпOнарной точкоfi Фувк-
цши r ва шноаестве Q

дOкА3дтЕJlьсТВ0. Uуществование предельнцх точек следет Dra

кошпаttтitости rбнOшества 2r.ro) . Пусть з.+ z' е {J . Ут-
вер:кддетсяi что z<-zP1=, .- ДсrrусrЙп opoii""oe, т.е. что

z'= z(z*)>О . пусть Soc.'2=l.z<Qlp -.r'l -td/
суrцествует такое d rо

R t.Tl с Р r..') ,

| ч10 Jtля всех 2е S, r,z'l оудет

0(zlC0сz1,
н>{ ,

(3)
* пiп

t е l'(a)

t * t 3y; r.l 2l; ,,, l
tде ! tcl: I -а- ' -i;- | ieRbr'), /ua c-'lJ

Беа ограничеЕи,я обццtосlь llotпo ctиtaвbr, сто lzrrJ С S% tg7
п цLf, зKglg €- -<, (.z') буFЁt Р*",?СРGt'), 0*r,| . а ra'l,

55

$



Тогдв rз (5) сдOшоlr чlо дJlя 2.r,9 - So rz'l

Z"rr9 ' 'Z '

Прl ваrдоr ,rз ппоо а) ,*.,с е S, c.r'.t
|' 0' t." ; лпбо о) суцесlЁуеt такоо,llсло
чло z*sr?rs€ Sб (g').

В случае а) xIoetl

для всOх

?о'0,tu

(4)

бу-

>0

r чт0

(5)

такOе,

f @л"ttч-l (4)) < f ('."rt\-! ,- € * 0кs(4) .

Поскольку прц перехOде оt
вцпOлвоЕ0 (2) п для j. Rr,t*s

луl спр8вOдлхвн EepaвOEcl8a

fi (а*r,r*r_r, - { * О!' r*r,

hi (',r,цt Gl)l < h/ ,-ъ,r*;, 
'- { * О'!' С,еl,

,0, как BoIшo пока8аtь, в сllлу соOlцовоtмй (5)riп/
l суцOс!вуе, р '0 (ошtо п lо Ie ддя всех (s )

fr***r)< ?(акý)-р.

0брвrшrся к слJчар б). Вшбероrr ч[сло 
'rJ 

e0:l,

'ъ,t\-,
-t

е S, tэ') для всох q,

# S, r.z'l Так кал -z_ ё

,^i'!'n-,!t-,

''r-'ta,Bo0

е. 0: Т*-

Sro r.z'i

а
-Ё

(s

,Е0о"о 
'*rr?

3rrrtr*r*! rl0

Ilоэtоцу в сшпу (4), свова наfiдоlся laкoe f ?0 r чt0

? r-*", t."*, ) < ? (z\) -f .

0rсрлв r rз (5) эцrокае!, ч'о ср (3* )+- - , что ве-
вовIоIцо, lбо 9 сео, огращчево.

Teopera докаsава.
В ваrдэчонrв о!Iе!ццr что в лдЕво! рбоtе продлагается tto-

вшl rолод борьф с 8аOдзчиец в схOч0 вO8шOIццх направлоцлtи.
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