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I0. АФrввше ФуввцlI Iогу, dЕ!ь охаракзершвовавш аа8 та-
вЕ0, Е0!0рш0 0предвхOЕш ва вцlукпOц IHOlecTBo и являр!ся 0д-
воврIовЕо вшпувпшш п вогЕy!ЕцI. Суrоншя такшх фувкцшf, ша

лпбшо отрезЕх, очевlдЕо, будул ЕопроршвЕнIх строго troнoloвEн-
чr ппбо пOсзояввшIх.

Укававвов cвoficlEo афrвнъос Фувrцдfi праЕпцаотся B8llп в в8-
чооlво опродоIепшя rваэпафпвш фупвцпfi, обрвупцшх болео

вшрокпfi вIасс. Шешоторе особеввостч такшх фувкIцfi усtававли-
ваDlоя э [? - 5J. Еэавrафrвшrе фввцrш lolyl бшть о:вравrе-
риаовавц к88 такше, коlоршо Еопроршвшш вдоль лэбшх отрозвов п
яшяD!оя кваапвшпуклвцl п вва8lвогЕу!цIх одrовреIевво. Это
оэначаот, что оолI опредедоввая Еа вцпушоrl rвоrествв Ю
квазшафпввая фувrцдя I "r 

явIяаlся постояввоf, ш lЕоlесrво

9" -{ае9| 1.з;-c}
Еепусrо, to Ф" :9 П Н. , где Нс - Еевоторsя гипеF
плOскOOтъ.

Простеlшшr пшlrорOш rвазпафrвпш Фувrщl IoIy! сцуIrlD
тап вавшваошо дроФьаФпввцо Фупвtцп, првлOrавхIцо ва вш-
пувпоц IEoIoolEo 9 в впда оrЕошовпя двух аФпввнх ФввIцf,.

2О. 0упвlшш J п 4'. ЕаsовоI а а D l в а JI о Е ! Е ш -
ц l (or. [il ), Ьоrr fu-***пеЕц ва оЕщ f, EoI to IBeIo-
спв :D r прп эrоI
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|tal < |tyl + ?Lr) < зV), G)

|tcl: ц(з@D, .z <Ю. (I )

где tz - нокоторая сIрого возрасlаDцая фувкцЕя. В цитпровав-
ноfi работс ус!авашшваDтся ]сараs!ерt{стшческив cBof,cTBa квавп-
вшпукIшх Фувкциfi, обладдпщtх эквпваJIовlЕшцп вшпувпшцп фуЕ8Iц-
яшш. В этоfi связп в fIJ каrдоfi кэавпвшпуклоfi фуввччп + ,
пшепцеfi сэявцуD офtасть авачавпf, Im | , сопос!авпя6rся
Фувкцпя

ir d,t rl - sup { | t 
ЭУ| 

| @) <tL, l V " 
t rJ, l,tze I п | . (z)

Прп аточ повазшваеlоя, в чаоlвостI, чlо еслп qуввшпя { aBBt-
ваJIевтЕа BeKoTopof, внпуклоfi фувкlдп, то соо!во!стэупшвя фувв-
цшя (2) удовJIетворяот условхп:
( ! ) Какова бш нп бшtа впу_!ропвяя точка to пв Irпl , дл"

любого 4o<to пз. I- | в a?oI uвoiecTBo ваfiiозся
!акая тOчGа Fо>tо , чt0

io ../ltP6) <to , l'-O,!,2r ", , (3)
l

гд0

1i,=Tltlr_rlt)l Pr=n+(torPi,_r), L=!r2r... (4)

3ашозич, чlо дJtя эквrваJIоп!вцх ФrвкшП { п V хв вцпOдЕо-
впя уоповпя (l) шя Фувкщrш n+ вы!евабт эцпЪлневше авало-
гхчЕого усповпя шя Фвкшп fi,

В вастояцеf, с!а!ъе, оппряоЪ в8 прuведеЕпнfi ревулътат, шш

дOваIOш спедlпщуD Teopelry.

ТЕOРЕrА. Еслп кэа8чаффиншая фуяв-
цпя + аввшва:lеЕ!ва HBKoTopofi эь
пука'оfi (вогвутоfi) Фувкцшпl то она
эЕвпвалOЕ!Еа lаЕt0 аOвотороf, аФ
ФRЕвOfi ФуЕIсцшп.

Пв aTofi тоорецш вопосредсtвЕвво пlTeKaoT

СJIЕДсТШtЕ. Др о бЕ о- аФфr н ная фу Ек цf, яr
р8ссIаlрива8шая Еа прOивЕOлъЕ0I
!пвспрOваЕЕоu вtIпуклоt! швоlеот-
зо Ю r 9вв}tвадентна Bo8oTopofi
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внпувпоfi иJIи вогвутOfr фувкциш
тOлъко в тOш случае, кOгда 0Е8
постояппа Еа Ю шл1,1 fiе на 9
пOстояltЕа 0дЕа из шсхOдншх аФ-
фиttных фуЕкциfi.

0тшотиш, что соотвегствушшlrfi фвт ранее был иэвествЕ Jlишь

для частЕого случая, когда ваliшканпо цнопостэа Q содерsп,
хотя бш одву tочку, в которой обе исходнше афиннше Фувкцtллt

обращвптся в Еулъ.
30. Докаватолъс?эу тоорешш предпоцшош одЕо вспоtlогатель-

п00 у!верfiдOпиo.
JlЕllliД. Если с оо!ве8ству Dщая ква-

эиаффпввоft фуввции + фувкция ^(2)
удовлоlворяот yoлoB}tD (!), Ео !_
эк8ивалепlпа ноко!ороfi аффипноfi
фуЕкця}t.

ДOКАЗАТЕIIЬСТВ0. Еслш квавпафпввая функчшя } Ео э8вшва-
JIентна шикавоfi афиввоfi Функцши, то наfiдутся та8пе точtси .2, ,
ЭеrtlrNrr ЧТ0

|r) - |tpl< |ta) -- |ty)t tr: t, + К@э- !r), K>l, .

![а рвевства

|(,а): ltyn" ?@.tуz- yrll, 2е соп t|,cпPo ar,lrl,
0дЕOзвачпо опроделяотся квавпаq!фпввая Фупrшя 7 , а шв Ilв-
BeпcTBtI

t = 2|а, 
* аzdl %- р| , t elO,t,!,

пOлуча0l пOравOвстЕа

одпозпачно опредепяоrся с!рOг0 вOsрaс!аDщдя фвкцвя .2

r "rlb| ""* 
gIT#1 F BoaР'crael на olpea*^! 

_t, , t: п

LT ' Т l , прпчеш д.пя лпбшх o(tt<tr* l

зtyr 
r *, t - ! rll < l 

r 
d) t,b) 

: 
? |t, 

+ t? ft !,tэ, <!; y)l l

зt+ * 
z i!-L, 

у; y,l< в, d ýt,) - l# * "'Ч"ЪФЬ,у, y,,l,
l0 дtя фуввltltш nt
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i?Lt)t,bL) + а (с? (t,!,t)) >, .a(tr) +t2 , (5)

ГtdLrbzl 2, t'*rt", (6)

Так как фувк;iия -z вOзрастает на ГО,tJ , lo она почти

8сплу llueeт неOтрицательную пр0}1эзOдlуюr причеI
t

J
0
r'й d.t < а(/) - а(Ф,

Лосхольк;t прtt эlоI .rU) - z(О)=i'! , то ваftдется laKoe

Ь.е (Or!) , что О< a|ttol < / . Но Iогда, учитЕвса лерааеlсr-
во (5), чоцо яаiiти такие о{о е [orto) л Oe(Ori) , что

тrft,tо, чtо-ё rto-t l, t. L/о,tоl, Q)

оlкуда при лпбоr !. >-Pr>t, дiя соотJетств.il]Iи:( вели,;ttз (4)
пOлучаеra

11,2t,-obtto-r.), prrl,* $ tp,-t,l, L=o,!.,2, ... (s)

На основавпи полJченнь:х оценоI( (iJ) и ня,рвеЕства (6) шсrпо ут-
верtдаlь, чtо дIя фуЕкtшш iD нарушено условие (t). так Kalt
для лtэбого Port, пэ Iл l' n* достатOчно бqпьшлх i шrесr

Tr@il|lL>to+ # l#- Qo)il > tо.

Шо ,огда уаазавво0 уG.lовпе, очевидво, нцрувl;во TaKIe Jшя фуЕs-
цхш (2), оtвочаэЕl rсхо.що! кваэшафшвноf, фушцдr J . Та-
кшш обрааоr, всл, мя 'Е, выпатпешо усдовi!е (t), тЬ кваэпа!-
фпвшя ,1упкчшя } эrэшЬлевtна HoвoTopof, афвввоfi 0ункцI}r,
,.lto ш траdовалосъ пqrязаrь.

ДOКА3АТЕllЬСТФ rооршl. Цустъ ввазпафпппая *увкшrя f
эвадвалоЕlва вавотороil вшrlуалоf, ,!увкцrп. Тогдд соотве!сrвуD!Ц;ая
rРуввщя fr1 удошеlворяет условiiD (!) п, в силу .,tоls{rзавЕоil
лоцш, Фуdвцпя } авввшалеЕlса HeЕolopoft а!Фппной rtу&Gtцдп.
Сrучай, когда + эЕаuвапепmе пвfiоторой BoittyToй ф),шlсцзiш,
лOгв0 своFtтся Ii paccloтp8llнorJy путсrr пвре}l0ла к KBaзllarltlBn-
Boil фувкщш - j,

Автор вн.lяЬот ncкpcl:xhrtr сi;:агоliарность сLсgчу }rаучноtIу pJ-
воводдтелD Г.Ш.РуtlиtlштtЁ:ц.
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