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Рассчатрltэаеrая шдеtrь sадается
а) последоВатеJtъшос?ЕD шатуFJtьll,{:t rпGc[ rll . rъъa .. , ( а. ( ",
б) спсtеrоfi оlоброI8вШ а. , деIствдlпцDс па К. в

Е .., ш обrадвDшх следуDшI своRсrsоIз для шбоfi согJIасо-

ванноП последоватоJIьшостш ЕGкторов 1 _ ( т1 r', ... , tr', ... )

stp ig,,r,rl !l: Мl <СО (I)

В да.llьвеf,шоI ш будil пDодIоJIагаtъ TaKIG, s!о отобрsIеншя

с. удовдоlворяD, олдоlry па следrпцпх дэух условЙ:
I) Вслr Ё')ё r !о Iлл r е Ка,

o'с,(с) > оа (Р..., t), (2)

2) Еслr х', Io е К, п c')G", !о

Q. (tr') 2 Q, (t") . (:i )

Экошошчосп + Iollo lЕtарЕроllрЕать кав Еоцер врс -
!lешЦого перIодв| tпсIа Ii 2; ...1 гLg - вsЕ Eolepa прдrк _

тов| uцеDщл(ся в Еа,tаIу порIода t. о

Прпrевевrв отобрrешrя Q,{ к воктору т_(т.rт. ,...
..,тц)сК"оаЕаqаеtr qло ааtFчоншве в ва,lаIс першода ё про-

дуктш с ноllерацrr I1 29 ... 1 rLё в колlчестЕа:к acJr т2,..,та.
соответсtЕешно шrчт бЕ!ъ пороработаш к пoвtý/ порпода в пр -
дlкпr с ночерашl 11 29 ... l f16*1 ( п.r, >. п, ), прпsеШ

перераOотка шIоt проп9водll!ься разншш способашi в рзуль.Fа_
те чего rогут полуsаtься разЕше кодшlества э!пх прдlктов; ,lcn
возцопtше розультаrш пер€раOоткш описшвшtся IпоIес!ЕоI ас (т).
То, что 9-(Чrr.,.,Чп.r)€ Q. (т), оsпsчsо!, чtо пз вектора х,

чоlшо проиавес!l, в lBcTBOcT]lr g/, едпнщ первого прOдlкта ,

Ус - в?орого l tодо 0братно, еслч п8 т llошо пpo}tзjjli!-

тш 9i едlппtl d -ого прдlкта (L=1,2r... , t1,|+] ), то ,,эtl-

то9 У= ( 9l, 9а, ... 9оr.,)€ а. (а).
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PaooBlpBaolall IодоlDr !аIзпI обраsоIr уrпшва0!, q!о х8
совокупнOс?, пIеDцlЕся прд/кrоD Iошо Ероlsводlrь вовше. Пщ
arol ша IодеIЕ во шалоlвtпl oгFвrtleвl, lппа tlЕеПвос!ш п вш_
пуклостl| а шшrc oгравlttoпrя !опоtогlчосвого !ппа. 0лшаlсо

даrc в !шGц общх предIолоIOЕ!ях улвешя поIу,llть роsультатцr
предслашяDtllсr fiФl Bar каiеtсв, векоторd пв!ерос.

Пустьксп. r €>О .ПолопI

И,.,g -{T-(rc, xr,..., r,..)€ m, l 1!р trrl.Е}.

Т е о р е r а I. Пусть о!обDаsоЕl, ас удошоlэоDяDЕ
услоЕпfl (I) п (2). Тогда лля дпбо0 оогласоваrвоf, послодова -
телъпосil Еевторов l=(trt,т2r...,хё,...) rвоIе1Е к ш

чпGIа Е >0 ва!деtся врrвпчd пвторЕsл Е (rzt>/K) lT8-
Koil, ч!о вя * >r

с,ё (т"' с аG(tr') * И,r* .

Эковошческпfi сшrоI t€орош I аавшсаоtся в Gпед/пщоI :

во все BpeIeHHBe поЁопa L > с BortпloctEo d -ого про -
дукm ( Ё = I, 21 ... 1 К )r. поцучсввое каýш-Ilбо спосо -
боI rs вов?оDа !t r будоt о!tr,ц!tоя о, rqlшtос!ва атого
прлукtа, Kotopoo rошt бшtъ поrучсЕо r8 швtоDа r: в по-

ршод т , Ео болъtа чоI Еа Е одпЕlцо
Череа С; обоапаш, 4. : Iopвo€ ЕоршрDапноо

просlранстЕоr Е roтopol Еорв DэодоЕа.сIедJDш обрааоr: еслш

!=({,,fr,...,/o,)c/a'r !О lfl:El/rl Векторш

l с t! о Ееоtшвltпьшш воIпоЕов?ац ЕавоDсI цеЕаIп в

перпод { .Пусть С'>{ .Дtrя /=(fr,fr,...,./nr,)e[.|
поrоrtl Pr,.,f -(.f,,rt,...,fn, )е t! .'

Согrасоэавпш цеЕаIr буIil Еаsшtа!ъ пOGIOдоDатOJБЕOстъ

?-(l',{",...,f,,,..) !88уDr,по I* есlъцепш в

порпод t , s|рl{Э|.в IшяIDФr t пL'>t
Рr,r, l'' -.{'. (Пз tого, чtо stpl/'l <- фl сло_

Д/Oт, в часlЕостП, 'l!O согласоЕ,ашшЦ0 цош ва прдУк?ll с доста-
!очЕо болЕцlll EoIeFIl Елн. Такал сrтуащя IoIOt пI€тD lloo-
то в сл)вае, еGпI цевц Еа дOоmlOчво двIовlа продуктш будуt
уrlrтнЕатъся с ввсаш).

n
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Т е о р с r а 2. Пустъ оtобрашЕIя ас удовлетЕорЕ!а
усдовlяl| (I) r (2). Тогдs для дшбоfi согласоваtfiоа пос!OдOв8 -
телъЕосtх вевtорЕ Z .(r', Tt. .. . , a:.:.. ) , лМьrх согласо _

ваннцх цеs ?-(I',.f'r...r/',,..) l,шсла € >0 ваfiдотся

врешенноf, rЕrepDaJt т r оOIадаDцШ сJlедlDцlш сЕоllстюI :

прп всоI L > х Ея tDбого !ле Qc(Tc) ваlдеtся

уt е ас (rС ) запоl. чtо

ll'(y,)- |"(y.)l,e.
9коноlоtческн! clшot tоорбшr 2 ввклпчается в следlDцеI:

во все врецецнше поролц L > t оуltlврная цеЕа паборs

9b-(*,!tr..,9ъ) поrпевпоп0 ЕIIпFI!6о способоI tз TG, будбl

IaIo оtлl,в!ьоя оt соотвотсtвуэцрl цоЕl Еокоtорого пабора

Ут:(9l,Ц,..,,9Аr\ПолучOнЕого 18 rз Е парtOд t .
,Для доказаrолъсrва loopol I r 2 Bar буде, удобЕо pscoro-

!Dd"b просrрапс!во m ЕооI 0гDовпчепшх посIедовa!сIDЕо -
сtой (еслп x-(Cl;199.. ,trпr...)€rп. то[Эсf-mахlапl )

п простравсIво Cl всех абсодэ!во схол8цл(ся Df,доD (ос-

лчf =(f,,fэ,...,k,...). t' , то lfl =$tlrt ).
Прострвства пс будоr расоrатрпваlD вак пощросlрвЕ-

сfDа m r ваrяry!ше ва первше n. 'орtов. Черв Рс обо-

авачш проектор lз m в гL 1 о

flсво, чtо каrдоfi соглЕсоЕацноП посIодоваr€льЕооrI

l-(т',ха,,..,тr1.,;отвечае, адоIt Е, te m !авол, чrо

Р.т -з., пrЕаоборt, Kalдolry т€ m соотвотс!вуе! согпасо-
вавmя посIедователэвос!ь l-(Р,I , PrI l.,., Рrт-.|, поэтоlry

в даJБнбiшоI вIес!о согдасованЕчх пооrодоватольвостсl будсr го-
вортъ об элецввтах m . Тешш rB обрзоr согласоЕвЕц0 цо-
Еш ltorнo отоцдествJtr!ь о ЕлоIовtпII el

Рассrотрпr в rrt u/' - топодогtD. ФувдgrевтавЕая сlс?е-
}|а окроствостей rуля в этоtr ,опоrогшп сос!оп! 18 lвotoclв
Vпrfrr..,!* lc r DД0

VП,lr,.,.r^,с -f с е пllti@)l.E , tle С', L=f,2,...,K } .
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Чсра К обоапатrI воцус последовате.{ьЕосlвfi пз гп с
НеОТРЦSТеЛЬННIП КОIПОПеШ!аII, qеРеа Z - GОВОК}ПНОС!Ь ВСОХ

огвншrlеншх по шорrе х \2' - зшквупп поIдоIеств к о

кацоtry 8€к пос?8впI в сооrЕеrglвпе шоIесlэо

а(т)-@,
(здесь ,rep!8 озвачае! заIцк8впе в \i. ).

Из (I) следуетr чtо q(x) огрsяпчеЕо по Еор.о п1 сле-
дова!еnьво, а(ц)€ а.

Лешо вчдетъi что !еореш I п 2 являпtся часlЕцIl случ8я-
tди след/DцбП lеорешl.

Т е о р е r а 3. Пусть отоброrеЕпя е. удовлеtворfrD!

усповшяI (I) ш (2). Тогдв для лпбоl oKpecTnoglt V!,,!r,...,1";з

u re m ваlде!ся BpBreBHoш пЕ?ералп t taкOilr tllo

а (С) с а, ( Pt 8 ) + Vl,,t.,..., !х i с .
Д о к а з в, о, ь с ! Е о. OltGTlI прецо всегоо чlо iз

сепарабелэЕостl t' слеш/е? (сш.r'папрхlор, [IJ гл. 2 ý 5),
что еслш ýс Е r to ý в топологlп tPla есrь коIпаш!-
ное четрпзуеrо€ простравстЕо.

Допустпr топерь, ч!о Teopela HGEopHao Тоглд суцествуэв
T€r7t п окрестноg!ъ V|ir{i,,..r!,iэc t обIадВDЩо сПед/D-

щлlr cBoficTBol: ддя лDоого t наf,дется алоl|оЕt !, тilсоfi,

чтOи€а(т) r цо

!2Sac(Prr)*Vi,ft,..,,lhlE. (4)

Так Kalc с(сr€ Э , lo с,(т, кошдffrво, поэтоцу,

уqштшв8я цетFзуеIосtь \u' r цэ последова?Oльнос?п у{

rtorшo вшделп!ь сходящYп!я подlоше;Iовательвость чr,, . ilycTb

ч-|ч,- ltп у., . Ясно, что у€ а(1) . Jlля сокрще-

н!tя зшисш обоапаsш Vл,#,...f*зý чоре8 v . По оп-

ределенпD предеIа по окростцости V наllдется Lo Taltoo ,
что дtя L > L, !ц-че V плиr что то ]fiе сацое,

а
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9€ 9.в 'V ,

Иа (а) следуе?, чrо прп всех L

( !r, - V) п (аёl (Рrrт,)+ V ) - р,
откудв'

(Лr,' уr,- V )) n (Нr(а*r( Рr,z)+ V ) - Р .

}ta (5) сIедуеlr ч!о у€ {Ju{yr, - V ) q!едоваrолъво,

Чl Yr.(a+,(QrT)* V ) шлш, чrо !о ш caloo,

у ё Уrцqti(Рс.r)*V.
Па (2) слешоt, чtо пDп Д'>С

о., (Р., r) > аr( Prz) ,

о!кJлд !осРеr) -!1 асr(Рrrr1 .

Тапrr обрэоl' 9ё la, (P.z)+ V

что9ёYоr(Рrх)-Q.(Е).
Получеtпое проrпворе,пе п доl€ацDаеt teopalry.
Легко впдотh tltа услоше (I) эквrвшеЕtЕо следуDqеrry ус-

ловlD: для лпбого te m ЕаПдеtс, спсrо М- , аавпсяцое

0т r, tакоеrqtо

;tаlуfl.М.. (I)

llошо показаlh что осIх вшполЕяется (3), tо коЕсташта
М. шоrвт бшть вшбрва завшсяцеfi лпшь от lrзfl . Точвее

гOвOря| справOдлпва сIедJrDщя Teopela.
Т е о р е ш а 4. Пустъ отобраrешпя ае удовIетворfiDт

усJlовпяц (I) ш (3). Тогда дIя всех тс К ,аfiцi чтоllт{qСl
ваfiдется чltсло М(с) , обладшцоо tel сэоtrствоlr qто

itР,,'9' < l"ltсl ,

Д о в а в а т е JI Е с ! в о. ДопустпI, что Teopelв Еевеp.

ва. тогда для льбого к Еаf,дется элеIеЕ, тв€К, llT*ll<Q

т,?

(5)

| а а!о озЕачаетi



,аво!, qlor!f,Ё, lgl >к . Пусть x-s:!,P а. (Еолr

т'-(aI,....aý.r...), lo т -ltl rа2 l...,trп,-} ГдС

Tn=St{P t{ ). Тап калв прп BoeI к ак + r | ,о пF
lсох Ё r к Rr** P.t,Еотоглвrвспrу(3),
Qс(Рсэi)с с.. (pcr) , а потоцJr l

а(l;tсК) : Vа, tР, r- l с Ua,, е, z.Г - а(х) .

ПВ rОС.lеIЕого вклDrlеЕlя слод/о?, qtо Uа (Iх) с а(t) ,

,lro цр!lворечпт огрltпqевчосtх а(а) .
поlучеввоо пртпворечпо п довааЕвао, tбороlry.
hз теоршr 4 следует, в час!вос!l, lпlо каrоЕ Фl Br бш ва-

бор прдчптов х -(t. ; х1,... , tл. ), удоЕIо!вор8DцЁ ycIoErD

1Tl - ?#8 r L € С i lа пого lюцо поlу,птЕ дlпь ваOор

про4Yктоь ч-(ч.,lt,...,!пr., ) t8ltш6, чrо 

'yl 
-?y!.,,yi*M(c)

trптерsЕура

I. ll. х. Д е f,. Поршрвавшо лrвеtrшо Ерооrtlllсlве. ltr ISI.

Рукопись посгуппла в ро_
дsкциlо 3r1 деюбря 1965 г.
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