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ПЮГРАIIШЮВАШIfr

ll.П. Чоршов

I. Pooolotpl oбryr stlдч, пsDоtaGlрIчоGкого lрOsо-rlшrfiцо-
г0 пргрцшDOlаЕшl r шOrор0' коOфrщOirш IрбЕо-rtшоltrого
0rrщrоrrrа r oooratlltDlцI EoElOpo!,croErЛ l веI!орs ограЕ.чо-
Irl aсэrоr, 0t 0Il0ге mpatclpa.

Трфсrоr lш вtIIого llдроIаrрs t rB шоrоtорго шоrооrDа
Т шрсрrrrD lctlrop d, , обDglЕDцf, D rrEIlýI tробflо-ш!сI-

Erl ФЕхщOs.l

О{t,t1=
4 cr+tci )зj + с + tc '

(I)*l(q,t) 
=ll(*,t) (c;+tti)ai tl * tC'

cl'

прr oграirчOшп

f о,, aj:6i* tЪ;, i=|,2, ,m; (2)
t-|

tj>O, j=1,!,. .rL (r)
Бrлоr раооrаrpЕаrь ,aslo вqвqr (I)_(l). у коlорцI прr лD-

боI t шв росчаlшlаоIого lаоtsоrвЕ Ешахов8твдь фушкцrошвла

$) ва обрапдоlоi t цулъ ва IЕогогрsшвrко yctoвlfi Gt , 8аддш-
lоt ограппчOЕшпчI (2)-(r). Для опролвлsЕшосlt булеч очrлвtь 8на-
lсцаlа!ъ пoloаltельшцчr 0!пOOя в прOlпЕн0I случ8а зш8к ullнJo к
чrсIхrоlD фушкцltовала:. !е (z,t ) - о, в е G1

,f

о

9в



Сrолоэашrь.во, пр лэбоr f,c 7 l ,т. € Gf trcшs
Хэ (qo,t 1> iп,с Ifrr-,t7=M>g

(r)

Iошо рооrаlFЕаtъ rад 8аlвqli tl rOшFlI IЕогOгDаЕtli ,or0-
ЕпП Gt sslдёtоi огDовrqепrrrt (2)-(r) i la et lопоril-
lеIьво Ешпо!Епоrоя ,orolrc (t), mr l .ttltчt| , lоrоtlЕ шог0-
гравшlк Gt Еопоорлсt!оЕпо ,altgto, огреlrтOtшш (8)r (r)
l (l). ПF ФBorDoDalпol 8шачсiш t оаDqr (I)-(r) ilrrcloi
оIlоаfiо lроЕдьвоl ttJEltctr лDобiо-rr!сfi ЕOп0 прO!вашiрошlri
(jЦП) , раооrоtроlЕоп ! [t], [Z].

PaooroTpr вс8оrоЁс про!сrltlс qеоtшо оlrtrаr rавчr (I )-
-(0)r гlс Irя прооrоt|l будоl ccrTatb rtогограtiri Do.tпlt G1

0граЕrчвlIшо
Пусш mpralp lxolllr tолъпо Е qtоtlrоtD Фrвrцlошrаr lогIl.

sадаr, (I)-(4) Iollo 8eпxoalD l оItI'DlЁI Duo.
тробусtоя ллп ЕаtIого ЕЕ8чспlя -l с ["r,,sJ опраlсt tD, lcn-.

top .tд i оOроlдщll l rrшryu lробпьпrвсtшi Фшrцоваt

а ба,аl=s{f!?:fuЁrЁ; +С *J с', Е e,n, tr- (5)

i=|

пр огFЕItlошпяr

дj=l
еa-iiЛi-bi, L-1,2.

Cj- о,

,ф t (6)

(?)

Ёrr*r*l>М-о, (S)
J=r

ГДО М - ЕПЦЯЯ ГР08ltца la(gl шs шогогDаЕЕпво В r Ei-
даsвоI огравпчонпячr (6), (?).

2. РассrотрI гвоIe!рutl€сldJD хш!орпроlsцlD sаJEcr (5)-(S)
ва пrlOопOс!х 4t о *2, кOгдв oграпtqопIя (6) rrощ Brl Есрq-
BeвcTD

,
Е orr.j = Ъr, i=t,2,._,rfuj-l

Пустъ rногогранllикУ G сооlЕеlствiот ва pc.l. шlого-
угольнп8 льFЕr r а урiцненy.о .!2 1-1=о.-пРяIая лuвля Xlt
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Ршс. I.

Рвооrоrрш фrшrровашноо аначовшо )"е [а, р] . Эtоlу звачоЁlD
Jr сOолЕOtоlDJоl чllслlllоIь ФхншllЕовsпа (I) !, се, ).) .

06оэвачrr чороа ol, tOчку пороOочсвlя пряшrI лишиЛ, fiоtорщо
ooorE0lolвyD! IшOПвцr уравшошrяI :

3t(q,-|.)-o
Хз(')-О

-}

€

!Р,

о

(9)

8orr эrr trull Ес,DIrlDtOя !аDоrrоrьпшrо lо опрвtоtllоIь
оlоrэш (9) оtлrтош ol цrrя r olorct9 (9) rrэсl одrвGtЕовlоа
рсfсшIсr лдDllс fiooptlвatц !очш о), .

Цоrрудо loшlаatEr чlо D оIучас DsвоЕоtва цулD опреIвшrоля
опоtоЕl (9). оооtrешlDr]lдя 8алдч8 (5)-(8) вшроIлаеtся Е sалд-
,lt/ IшшOtrЕOгo пргDаIшрOЕавшя.

PaooroTpbr олшопаFrаrрпqоокоб oelofiorEo пряttшI лIЕtпr оt-
DбчsDqlх равrшlЕш вваqошtrl О фувкцполалв (5). Урвшевшя
эlitх лпшпП lloDt ЕIд

Jt (-,). ) - aEz (а ) =о . (I0)

0човшDt0, ч?о Еоо прпIшо лпЕпtr cslcПorBa (I0) проIодяr че-
рва lочку О), . Воtрулво пока8атьi qш прl IовотовпоI tвелц-
ч9ввll п8раll0тра а углоЕоf, коs(DфUцlбвt к оеIаПсша пряrцI
дuшlИ (I0) цовоtоцпо уlоIпчпЕаоrcя rлх rошоlоЕшо уIошыlцбtояi
tr0. 06цOЛсtDо пряш:х лrшП (I0) IоЕотовIо вDаqае!ся про!иЕ
utrl по qасовоf, olpetкo вокруг ,оqкf, О.,. . ДвЙствптеIьвоr лдя

,глового коафшцлавта пряцой (IC) иIооI форцулу

i

-ci - )..с
Olz-ci--e.ci|(-
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Так как # явrяе!ся зналопостопввоf, фушlсцilвfi ол о t

то это доказшваеt шаl!о уtЕершlепп6.
СледователЬно, акс!реgалЕвше 8шачешlп фJвкцlопала а (а,), )

досlltгаD?сЯ в tох Еор[ПшаI IвогоуГольпrка J-ььёТ , в коtOЁI
касаDтсЯ пряшО сешейсrва (I0) прп Ераtешпп воЕруг lочm OJ. .

Пустъ опttlшальноI, плашу sаддчr (5)-(8) ПР ,1"l, оr!оq80,
вершпна Э , а оптttlаJlьпоцу 8пачонпп дробшо-лпцеЛного фуппцl0-
нала - пряIая 9е Ol.. Булеш посlепешЕо пвrсняtь 8н8ч0Еп0 па-

ршетра а . Точва враrcшша Оl будеt породвчгаtьоя п0 прп-
rой Х Jl , пр}rч0I потрулдо поп8аа!ьi чт0 прt IоЕ0l0шп0I п8I0_
пвнпи ,а координаtц lочкll Ol TaKIo Iовотопцо пЕIевяDзоя,
,.е. при Iонотоншоl| уволllчониl! )- lочllа Оа будоt rоволошпо

двчгаlъся по пряIоR J{ ,/ Е олшоI ЕалравлsЕпl. Дсfiсtвшtольво,
еслп рецпть сисtеIу урsвненпЛ (9) прп ,l.=-t п вцqrоIпtъ чаоr-
Ене проllаводяше по J оl коордпнst ,очкll ol | ,о полiчllll
что эти частнше прпвволдше являDrся зЕакопосlOянншш ф;rнпIцп-
Iu параllеlра 2

Прш небольшоц паlененпп ,} пряшаяi cootloтolвyDllаrl 0пlп-
IаJlьпоцу 8начовиD дробно-линейного ФушкцllоЕала, будоt поворачп-
в8tься вокруг точкп Э .0дtако до rcх пор пока rc[J.f J,
вsршJlна .Ь будеi пеша,,tепно отвечать оптrlsльно\у lшацу 4)о .

При эначвппu 2=)(Л=а ) пряrая Ol Р, (Ол , Рr) , ooolвoT-
стDуD]8я опtпIальшоrу зшачоЕш фупкцlоlвла, бJIо, ваrаflваtь
сторонш -|h ( А,D) Iногоугопьшпва 4ЬЪЬ F

СоответстэуD!цдJl а8дача ДШ пrевт во едшнсrЕsнЕоо решошltо.
Сторона j h (плu аА 

' 
llногоугольншка являоlся образош lшо-

8еств8 опт}tllальншх плавов задачи. Послелующоо с8олъ угодд0 шa-
лоо }tахененив 2 опредолит аадачJ ДП с новшr 0п!пfалыlшI пш-
ноч. 0браа пового рвшения - Boptlttнa l (или ? ). Дальвеfiшве
ивlrепенпо 

'' в определешноtr шалазопо ос.аЕп! оптиIальпвf, пrав
ноltзцонншll. Продоляая описанвшй процессr lrоrшо рssбитъ ааланltшИ

дпапазон изIевеншя ; па конеqЕOе чпол0 частеИ, каtцая п8 ко_
тOрнх сOOтветстsует некоторо\у сецеИству дробво-линоf,ttнх Фупк-
ционалоЕr достltгапщIх своего наиl.енъшего вначвRия в одtоfi п тоil
Ie тOчке областп определения задачи.

3ашетиш, что сешеf,ство гиперплоскостеfi (I0), отввчаtllцltх па-
рашетру ) =). 1i различныil знsченияц а {tункционала. враща-
0ТСЯ ВОКРjГ ra -2 шерной осиt являDчlеflся пересеченпоI гl|пор_
плоскостеГ, отьеtlарщиjl уравпенияll *r(z,-].) =о t !21.х 1=о о

,
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Пусть вершпна JJ lldогограннol,о tlнolectвa условшИ отвечает
оптttl|уlбу дробно-ли,iоRного Фунttцl,tоналаt геочетрпческпl оОразош
которOго Евлвется гl4перплOскость .!v

пp.l иаllвнепии ) гиперплоскость v поворачивается вокруг
точtсll .Ь r п пр HeKoTopoI эначенпш .i парашетра J гшпеp-
плOскOсть ,V шогет захватить ребро шногогранного цножестDа
(напршчер,ребро 3П ). 0пTttllyll дробво-линеiiногo Функционала
дOстигается в каsдол точке ребра 9Ф . Лрп дальнеj,aщеll иаше-
нонпи .l lrorнo определить ипTepBaJlr tsсе тOчки котOрого отве-
чsпт 0днOшу и Tolly ne рецениDi геOllетрllческич обрэоr котOрого
являеtся точка 'А r соседнпя по отнOшенrtю к Э . Такое по-
лоаопlе llц Dсегда наблюдаеш в дзушерноll случае. 0днако в про-
цесс0 решsния шногочершOй аалачш llогут возttикнJtь fi другпе си_
туацlч. В частшостr,чоfrеt окаэатьсяr что прlt .,t =.t гиперп.Ilос-
ltосtь | oтвечапцвJt oпTltuylly дробшо-Jиllейпоl,о фу нкцl,tонала 

1 
зохв8_

тиl гг,ань шнOгOгранног0 чнOr(ества услOвtlii, разшерность котOрой
больtllо единицч.

В этоll случае дальвоИшее ивIеfiеIlие -2 не оdпэате.лъно при-
водет в соседlюl0 с точкоЙ :Ь EoplilиHy ',.D цногогранного llнo-
tеетва. Две верчlпвн llногогранноrо uнох(естtsа, отвечаюlllие решени-
яш задасп дlя двух сOседних ивтt)рваJlов ившен9llия параuетра
такиI образоlt, вовсе не обязанн быть сOседtllr.ш.

В олучае, когда коэФDtlцl|енты чllслитеJlя Ф.чнкцliонала (5) эа-
висят от парашотра .i jrиHeilIor Itеаначптельная lдодиФикацшя с!tч-
iлекс-цетода реш9ния аадачt| lЦП (сш. Ii], [2-l) позвсляет с
:,Iol|ощьD конечного числа итерацпia пOследOвательно пOстl)o}tтъ 0п-

тииалLные планш для ЕсOг0 диsпазона lrзшевения llарашетра -? }1

!ьJдеJI[:тъ оOластьr еслlt такаR 0кашетсfli где аадача перазрещишб

!с"lедстЕr4е неограниченностш её r!ункционала. ВшшепзлошеннOЙ ге0-
лtе:рitчес Koil liвтерпретаци}l дsушершой задачи парацетричOскOго

дробно-.,itiнейпого програllцирования нетру дно сопоставить граtРи-
ческиГ; х9тод решеяия. Ilрпведёч аналитпческиli четOд решенип за-
дачи (5 )-(7) прtl поцощи сLlшплекс-li|Етода.

5. Рассttотриц задачу (5)-(7) при фиксированнош зн8ч€н!tи .,;

и внпOлнеllии условия (8). Зта эадача является аадачеЙ ДlП, рас-
сцоtренноi1 в [I], IZ]. Oптицальнtlш решенt|еI этой задачи яв-
:iiотся 0дна из верlцин цнOгогранника решен}tИ, дIя llахOшдения

KoтopoI прицевиll с9lцIшекс-че,rод с особнш признакоr| оптихаль-
uOcTlt.
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Прпэпак оптпшальнOстш задач}l
дJlп. 0поршшй плав х является рoшениеrt эадачш дJlп (5)-(?)t
(S) (при Фпксированиш .l ), еслп с/, r,al -,о мя j =|,2, " tL l
где tsведенш 000аllачевпя

,7rcl l = Ai, QL)- @ 1c,-l 1Дlr=

Alt ()) : Zll i, ) -,cJar. ),
ф
-Zr, il ) = s? C;r (.a ) Э js,l ,

CJ(^)=C'j r).; ,

д €tзj - коtlпOпенtш ра3лохения векторов условиЛ Дi п0
бааисныц BeкTopara ,Д i, , j=1,2 , ..,lъ 1 S= t,2,. . , йl

в дальвеllшеш будеu в некOторнх случаях 0пускаlь llttдоrсс
S (,s=1,9,...,m ) пр}l ltпдеf(се i | ишея в BllДlr ЧТО ie Ja. l
где шноЁество индексов u'l-ii r,ir,,,,i-J являетоя подlно-
IecтBoll цllоilества индексов J ={,,2,,..,rvI r cootвeтcтByDщllll
бааисныч переUенншtl g,ч-О , ie Jz
ПУСТь при 1-к dK-o . Это значит плап е не оптиl!альвшй.
Прпведвч одну итерацtlp сl,tчплокс-Iотодд и переИдеш к другоlry
плану € . Для этого вцqислиI

' оо= mtп ,3i" = З.Э!- , 4z< > о i (Ir)
2r*>О atK <zK

z - это ночер базисного вектора д z- , при Koтopoш достига-
ется циниtlуч отнощейпя (I3). Базшснше переllечнне прш переходв
0т плапа .z к плаяу .а * связанш следIr.циIх соотноlдонttяllи :

l Дj, tlr) 0(z,))
|О,, 1

A12.=Zi2-t1

',r= ЁCir -irl,

(9)

(I0)

(II )

(I2 )

*.х-,aо
&t.o-0oZiKn L+ъ
ао", L=^L

(I4)

tsшчисленшя пр4 переходе от итерац}l1,1 к итерации удобшо про_
водlть в виде таблиц, которые отлпчаются от обшчншх сиlrlшекс_
нШх ТабЛмц тешr что вместо одноli ( r, ,* 

' )-И строкп дlя оце_
HOt( пектOров .услов1,1i ишееш три cтpoкl,l: ( - * l )-п строку
рtяl,(.,:,l) и oll})itct( Дjlt)), (-,е )-юстроку Nlf,12(*..t
l| 0ценOк 7j" и (,п. J ).-t; строкJ дlfl пapalteTpoBti1,.,t,)7lt
.,.1 ,t)). :lл(triell,ttt пеl)Itых п7 l 2 ()тFок при перQхOле от олllого

t}

t lj.J





Вэедёr 0бO8начецllя:

,tl о, q-

J= dj'. О ,

Е "i,а,l,i - cj ,

а
Fеп

?'"rrаiз! -cj ,

дj,-

дir=

0l (Z)-

-.t =

(а2)

(2, )

(24)

(аЕ)

9

ч'

5

?

ъ

Дсj'qi * с"
f,e;-1*c

Тоглв

d,, c-tl - Дj,t О,(z)Дjа* ) LЛ; , | О, сФ) А j.f .

Еслп Blootl обоаначешпя

di -А1,*О, (е)Д j", di=Дi,+Оэ(а>Дjэ-, (25)

lo Фрryш (2I) вапrrпется

d.rc.t) -dj+lai (а6)

Вотрулlо !uDос!t овя!ь леIлу пвроlсrрщI A'i, , Дj, , OlCz),
оэ(е),dj , di з Д'ii, А ji, Q,ct0,0lcc.5 , 4';, d j'
прп пврбходс ol плsша а к пlsцу € Ё. Etl оlяlD lшFtrcrot
форIудаrs, аЕаtогlчвцll (I5). (16), (I9)t (20).
Посколъку шJ llcol д6rо с опlпIа!Епш дп J. J. ба8lооr, lo
di ().)<О , j - 1,2 ,...l fu , too. Cliclclo BopaвoEotD

d,r+ld|*O, j=1,2r...,fu, (2?)

coвlccrпa. JИп всех di, о верqЕсвсlDа оrсlеIш Iогу, бшrD по-

реппсаццввпдо '"- ff , а.Dlя lordj'.o )r-#
введёr обозчачонtlя

лiо (-#l
diro,

(-+),
эо есJlш d'jro :

ф, воtrп d:.0.t

, п0 опредеIOнID,PaccllaTplrBaeuшИ 0азис Дir, Дi.,..., Дi_
является опти]lальllыll д!я тех и l0льк0 тбr вначеншИ а , коl0-
ры(| удоsлетf,с[rrll0т систеIе шервенств (2?).

I i)5
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СлеIоваtельшоr llшotocTEo опtlllальноош давЕого бавпса состо-
r! rl вооI tox коночшшх вчачошпи } , дя коtоршх справодJt]lво

услоDшо Д<z <7
ПоllучешшшП ЕuDOд Iоц0 сфоршулrроваlь в Ешде слеýшщег0 tT-

ЕOрIIовшя.
Toopora I. Чшсла-t ш i п(шнос!ьDхsрактериэу-
tll IшоIбоrво опlltIалъшосlп ё сl , Л 2 лднного оаэпса:
ооIп J- J . то б Q,7 ) - пустоо IноIество;
0оIl Д -а r t0 6 (4, j) - точк8 .7-.l. -J ;

соIl --o-J. J<oo , то ё{4, J; - отре8ок [а, ;1 ;

соllД:-фrJ- ф, тоёбi, J.1 - луч(-ф, J J ;

оолI:е< ]rJ - _ l ro ё (J,a) - луч[*, ф) ;

оолt 4--оо, Л = ёэ , ю ёlа, i2 - Еся прЯIаЯ.

5. 8аЛrёrсп ,вперь послодOЕ8вшоI ааддчtl (5)-(?), (8) для
вrаsошtfi )> J . Прl эrоr ооrоствапllо счх!8rь J = * 1 t.0.
прблпошгаlDr чlо сред чшоол а/.1: пIбD!оя пOлоlltельвUе.
Пуслъ к - 0lrш rs ишдеIоOЕi 0проледяOlшх сoOlнOдlOшп8t

r

7: mirъ
d|,o

OqBBIдOr dK(i )no . Твr rаr шl раосчstрпЕабr ограцrчош-
шшП шогограшЕrп Peroшll, te по шDаПшOП шр0 олl8 IE сOс!ЕЕлi-
DtlI . Сlr поlошtслDца. Проtоrlв, роцонlо валдчх сшплоt(с-
IсrодоI, ЕDоllI D ба8п0 Bellop l ,< r длi_ KoTopolo dK ci)-o
п dk > о . 8Bter шшпчаоI l8 бавrоа вокlор z1 2. , рlя t(Oto-

рOг0

0. = 
1aо 

= tтъiп Zi,
trzK Qi*ro EiK

НовчЛ бавrс ЕЕлfrоlся опlшIалънцI бавrс'оr по краfiшеИ lepe
лля J-i о

В сацоr деле| по форlудаш (20) пш J = i шIеоtl

d.j'(j) = d; (5)< о, j= l, 2r... l |L

Следовательноr прш -r - Л поравенства
" ,a'j*t)d-!*<o, j=r,2,.. , fu, (r0)

сOЕIесlнш.
Нервенства (50) чогут бшть совшестпш ш прш

( +) =- + , d:i,o (29)

, Zък > о

Iб

l, j , одtако

!



лDбоо J <; , пе удоDлаlDорrаt cnorere (30).
ДоПствшtельноi прll пороходо к шоDоIу Фа;оу параIетрш dj

п di преобраауптся по форlrулаIr аналоrrrчньп (20).

- 'l l ,а'..di =dj fe'-iУ26-1-Qn".дjrf , (rI)

,7!*= 
";- ;#; |a,iXrl.r.1-0oa2l,A",7 . F?l

Так как вектор Д , прпшадJtепll баsпсJ, to пl.оD! Iooro
СООlНОЕеНПЯ 

d.=d'ъ=о , (rr)
о j+L

,t j=Ъ

Форrулш (5I )-(12)
ш!утсп

d * (а'* i^сq)---;;тб (16 )

d'L*=- 1i ta (e=l= 

= (5?)tzx * (4ф)

Неравепства (90) ишЕDт цосто х прr j = z
' lrd'i*Jd"J<o (3В1

}tB неравевства (58) прш поllоцll (16), (r7) ш уqвlшЕая но-
РаВОВСТВа !.c-l -О ,!"(-*) ,о ,zzK >о i полJtlпI пораsеЕс!во

а*+ a,di > о
ПО построенпп d"*.o . Поаrоrу для всех J , удоЕлоlво-

рярцлх,соо8ношенпп (50), urеот Iесто нераsбЕсtЕо

.z>- *: =i,с'*
ПолученныiI результаl чоrшо сфорrулшровать в впдо слеýDцого

у тверIденпя.
Теореlа 2. Пустъ i=ооtrиндеас к опредоляо!ся
JсловлtоI (29). Тогда,вводя в ишешщийся бввпс вектоD ,1к по
oбшsннI правплаI сиIплекс-шотодд,приходпI tc llовоцу бавttсу,
левнЛ конOц 4* шttохества оптишальвостп которого рвон .I .

6. 14TaK, процесс исследоь:rния пцраrtетрическоИ задачи ФJlя

gri=
t

(54 )

|_l
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J .1 оDопtоi r lDlIoEm по б8ЕlсаI оё oocelцrx плашов, прtl-
ч0I пDвDаr граЕrщ IEOttGtts опllrвльвосrt проI!луlвго базшоа
tlrпolo, tаlоl грааrцсП дя InotвolEa опilIвльшOGtr пOспsдуDцo-

'Ib (h!loa. Процооо обЁDавlоя оrшскацlоl Iпо!остЕа опrшIлlьцос-
ill шоtорос l8rDчааt в ообп правшfi коЕбц соtIOш!а [а, дJ l ко-
!орос allrlolGi lEottolвol рsоGlвtрпЕасццх вшsчошIf, l .

Шстrпо убсtllъоя, чrоlIспольэуя пр внбор век?ора, хGклD-
чаоlого la бавroa, правttло 0lIплO8с{0!0лдr лд]цео пOrшtD г8-
Dаl!п] о! ]rrBrrltallя, шl булоr ,tsпга!ьоя п0 рвrrчmш бааr-
oal 0влвqlо

ДоIошrtеrьшо. IoIryоtшI, чlо лза бавчса бs | Бs,t t по-
ryqcltnc D прцоооо вIаtrrЕа валвчll оовпадаDt. Пусль J п j
_ Еtrпяп r Dбршпfr грsЕшцц lпOtaolвa oпlпцаJlьшоGтш базrса
ý-8c.OBs*r. lB уtвсцtоЕr' !оорощ 2 вшtвкаел, чtо д>л i
toоo I!оDOtlо опrrlsrъtrооlr баэrса .5 сооlопl rE орlнствец-
!Оl ,очпt j,д -J о

0tоца lo оtolgоt, ч!о i яDдяоlGя lшolocrEol| опlшfальнос-
tr r tlЛ sallОПО rS ПРОШryrОqНШХ баВrООЕ бs.r,...,6s.2-t ., Пoarory rрх!орrш ввбор ;l к l подоrацвго вкtэчошшо в ба-
clo Дs+t (ostc' - t ), iDtiDl0п уолоЕIя

, (rotl - "(s+t)dк (1 )=о, d* >о

tBrrr otlpBol, lDrзoвro по бавrсаr Bs,... ,5s,, про-
rtЕOпloя п0 пршrrаr 0lшllош0-I0лOдаr пЁIOняоIOr,0 8 вопоIо-
га?оIьЕоR вgлдчс lrшшIваlцr дробшнttttоИнOго фуашцпопала

€ilЬ

frcj-j+c
Ё e;ri +j
t,l

прх условпях (6). (?), (8) r дополшшtеIьшоr tробоваппr

-j-o r оолп jlJ,
гдо J -чшоIос!ЕошЕлокооD j llД,x коtорц

. d'|'cil=o.
Iсrтшвая,двлеоr чtо ЕвцIrл!в8Ешо Е сtlцплsкс-Iетодо IсклDчЕ-

ЦОt ПР[ХОДiЦ К УОЛОВllD 5s* 5srt r КОrОРОО ПРОШВОРеЧХl
сделsвЕочJ доttуцениD п lеч c8llEll дока8цЕаеt сфорrулшрованное

уlворI.lепше.
l:raкr в процессе aвaJlnEa павllетрическOИ 9алдчп воавра, t(

I08

t
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Jle проИдепноIу баsпсу EeBOaIoIBB. СлэдовалвлънOr, в8сь процесс

Jкладвается в коночtlоо чшсло птерцшй. , 
,

До cttx пор ш рассlаrрпвалч вадачу прl вшачеЕиях. фл111[$9:
полоlепнgх праЕес .r - правол грsцtrlщ цвоtаGtта опtпчальнёотп
псходяOг0 плапа.

двалпз аадачш (5)-(?), (8) дя .l - & проволхтоя 8в8догllч-
но. Равница сосlопт лllшь в ,oli q!о соо!нопенrо (29) ваrошявт-
ся па

)=f,lcl-b-ЭL)--_q,di-t \- -Т)- - -f1-' dц'О (39)

?. Прпведёr Еокоторше а8IечапIя по sлгорп!ц, опrс8пЕо!о IB-
tода парацетрхческого дробчо-лшчвИного програIllхроваЕпя. В
эl0I ЕlJIгорlttIе ввOрlтся Dосtъ допоIЕптельЕъгI ctpoB 2 r"L 1 t с|ро-
ва.lчlя значенпi| Z.сiо; *6' п очепов /j, , m+2 оlро-

r'I

l(a ДЛЯ Эшаsснпfi Ё,.".,.; * с" х оценов J j' I tTL + з clpo-j=l

ка дJIя значенrЛ ,t" (z ) lt оцвшов /z1 l а . 4 ctpo8a дJIя
авачевlй Qt(4) п dJ lп.5 сlрока М о26е2 l d! ,
rп *6 строк^м^- {

dl\
Элеrенtн пер8чх rп + э стро8 прсобрrsrDloя по обвчшшr пра-

вх:tаI преOOрааOЕаЕпя алеIептов сшfп:tевOпщ tаблпц.
ЭЛеrеНТШ пt + l l m + 5, ta - б ctpo|l вччшсляDзся по ФоIF

чулас (24)l (25) на основе ддЕЕш прсI!лJ/шх ctpoк.
tlроцесс ре!енпя пар8Iеlрическои ЕЕлдчI шsqвваеtся с её ана-

ляаа (по общltl гравшлаI сяIпледс{lеtода для реlошпя ваддчп jЦП,
пэлоЕенвоI в п.4) для некоtорго ашачовtя .L=ulo . Шонечво,
шет необходluoсlп в доподнштелъЕЕх с!роках пр DUqнслвнпи пс-
хOдlOг0 опорного пJIаш8.

После рсчёlа началъЕого опоршого плаtlа прl J . J. , как
YIe ОtIеЧаЛОСЬr ЕЕОД8ТСЯ СТРОКП ДtЯ ОЦаНОа ВеКТОРОВ Уr', ,А j',,

,:Jj.,_,;lltя параIетроЕ , j , ,7.j ,- #, причёl э отрокв
Cat J _n- ;l заполняются лlrдlь позl,tцllttr oтвоqаDцие d-; > о
Если все позиllrtи пос:]сднOi строки окааaцисъ веЕаполнвнЕшtll.

т0 !екущitj! базltс оптtлцалеll ;iля збgх J >-?. 
о

В riJ;от;lяноь: (:jtJчае !|ilдefiс llи.ницаjlьнOго эJlецепта этоil строки
0ii[едп,rflет !|o}t()p f-JifTi)pai ilодлl:)lФщего вliлоqению в базис, а
эlt;lч9llие иi|!!}lцаjiiнOг0 Эl'il,Ш0llТз соападает с пpaBoii tранпцей

ll



IEolaoTEa опtltlальнOот:i rвкуц€го ба8пса.
llш огрнttчltлпоь адбоъ крsткиц рассцоtрониош аJIгорlltIа, прlt-

споосблешвого к 8нали8у парацоlр}lческоИ аадачп прш J -J. .
' Прш шеобхорllосtп исолеловаtь аадаqу слеDа от точкп J о в аJl-

горril 0ледlOт Blteollt ootOoTEeHHHo llзllечеппяr вчтвкаDщlе и8

00дерЕнllп предЕсlвуDчого Елгор}|тIа.
- а,.Ё otPoкo - n вапOлвяDIGя тOлько пO8шцlll, 0твечаDщ!е

di -О , а воЙrор,полдеrацt{И вЕедоЁшD Е баашс, опрвделяет-
ся Iваохшдьпш аtоIовrоl| 9тоЛ clpoк}r. Исследовашпе задачи чо-

реs кошочшоG lalоло rtорацrf, ааЕердаешя посtроон]lоI ба8пса,
пDsЕая гравшF кO!орог0 сOвпаддо! чдп больве правоИ граншLщ

дr8п8воils r8lсвоlrя пsрще!ра L .
в процоооо роrOшя парачOlршчоскои 8алдчп вцгOднее двшгать-

о,я Е 0дl0I фtttзоttроваrпol ваправпении.
Повtоцу ослt вадаtlшшИ дапаэов 1l8ц€неппя пдраt отра пред-

о!аltrrоl ообоП луч llдш оlрбаоr, !о целесообраашо начаtь BbFlltc-
!ошlп с одlого lB вго коЕцов. Еслr ro нообходшllо }tсследовать
sаддчу ца всоЛ oor .L , to в кач€сrЕо начsJls шошlо вшбрть
J, - ф tlлl д - - -_.(В пбрDоI случао продварlltоIьцнЛ 8н8лпg

tрабу с, lпвпIlsв!цп др06ш 0-пп н о й п ого Фу нtзцtlовала

, Ё _,,л
h.r21 +с

fiii, *,
Dо Blopol о.lучsо ов оводltоя ш lшвf,чшвацtr 9lоИ дробч).

В вапдрчошпо попtоркшёr олецупцлfi вшод, вцtекаDч$lй llэ со-
дOрr8нп, ЕшfOпалOlонцOго шгOрlltlа.

ВцччолштельнчП прOцосо рошOния 8адачч,lврашетршческого пр0-
грачIrrровsЕхя (5)-(?), (8) rоrпо рsссIдтрltватъ как процесс ре-
!аншя вадачп ДП сицltлOt(о-ll€тодol о особrш прав!лоl вшбора

воктора, пOлдеIацого вводl Е ба8по, и споцшальншI прl8накOц

лля прекраценпя вшqисленпfi.
9. llш рвссrоtрвлl сIучаИ, когде шногограшпшк уGловшИ G

'явдяGlоя ограничоllнUш. Слyчай шеограншченцоП обласлп G
uolet пrивес?и к Heoгpaнtltloнttoцy Еозрастаншп (или убшваппо)
чllсIпtеля п зшацонателя функцпонала (5), t.B. в параIотрпчес-
fiоtl дробно-лннвПнош програllхированшпr в оlлпчпе оt лишеИного

програширования, Iosет пчеть цест0 случаИ асишптотичосЕOго

I10

е
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эЕстреIуIs (конечшого плп баскоltочпого). Последовапчо атOго
слJчая rопtо пliовостtt, обобцttв роЕJrлъlаlн рабо' [l], [ЭJ.

Пршчепяя вЕшепалоIеннур llвloд{ку, llorв0 рврботаtь а,пго-

ршfl решеЕпя ssдачп (I)-(r), (4). у которол от параtоrра ва-
вllсит только анаtloнатель функциоllша. В EToI 0лучав| к8к п в
предддlцеtrr дIя определеция граннц 4 | а цЕоrосfва од!5-
IальttOстп рассцатриЕаешого баашса будоr шIоть сllстоцу линбf,llц
BepaBOBclB.

В сл;tчаа, когда пsраIетр входil только в вокrор огрпшчовпl,
TaлIo шOrн0 разра0olаlъ алгOрttтl| родашпя аадвrш пOтOIу, чfо
дlя опрбдолешшя 1 и i опяlь попучsоI опG!оIу IишоИццI
Ееравевсlв.

llorBo раарOотаlь аJlгорl|!ц реtlенпя параIоlрпqGскоR 8адачr
(l)-(5), (4) для дDух болес общtх оrучаов. fiогда пsраl|о!р Dхо-
дпt Е 8ектор оr,раничоltrlИ g в чtlслt!оrD (шrп ашашеватоль) фушк_
llltoшaлa, так как п в эточ случав дJ!я опралsлеЕп, rраншц 4 ,j цноrества оптишальЕосl}t рассuатриваошог0 бавшса будец
пllбть систе\у линаПпцх церавовств.

В случао, когда п8рsцотр входпт в чпслпlбIь п вltаIошатолD
фувкционала одlовреIенноr аfiализ 8аддч]l пsраllсrрrчоокого пр-
граllllшрованlя звачительно JслOшlя€tOЕ9 loкo дrlя опрOдOлOltllя
грашиtt J , е IHoIec?Ba оптпцаrtьвостш раооц8lрrваочого ба-'
аllca пOлучхI сисrOIу квадра!шшх ЕеравOЕоlвr рецошио коrороi
даёт лэусвявнуп область дJlя IEoIootEa опrпIдIъвос!п раосшаlрI-
вавuOго баапса. Еслп от парацOlрs ЕаDuся, Eoкlopu условпЛ /; j
то вO3ник8llт те t0 ?рJдчосtс _ споlбIа нбравOшOтв дrlя 0пр9д0-
ления границ !! , Л являа!оя пелинеИвой.
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